
E-1 În E3 se consideră punctele A(1, 0, 1), B(a, a, 1) şi C(2, 0, 0), a ∈ R.

Să se determine valoarea parametrului a ∈ R astfel ı̂ncât triunghiul ABC să fie dreptunghic
ı̂n vârful A. În continuare vom folosi a = 1.

Să se scrie ecuaţiile canonice ale mediatoarei ipotenuzei BC.

Să se determine un punct astfel ı̂ncât simetricul său faţă de ipotenuza BC să fie centrul de
greutate al triunghiului ABC.

Să se scrie ecuaţia generală a planului ABC şi ecuaţiile parametrice ale normalei la planul
ABC duse prin mijlocul ipotenuzei.

Determinaţi coordonatele unui punct aflat pe normala determinată anterior care se află la 2
unităţi distanţă de planul ABC.

E-2 În E3 se consideră dreapta d :
x

1
=
y − 2

1
=
z

4
şi planul π : 4x− 2y + 1 = 0.

Să se studieze poziţia relativă a dreptei d faţă de planul π.

Să se determine 2 puncte A şi B astfel ı̂ncât A ∈ d şi M ∈ π unde M este mijlocul segmentului
[AB].

Determinaţi unghiul format de dreapta d şi planul π.

Scrieţi ecuaţia planului normal dreptei d care conţine originea sistemului de coodonate.

Determinaţi coordonatele punctelor aflate pe axa Ox la distanţa de 4 unităţi faţă de planul
π.

E-3 În E3 se consideră punctul A(1, 0, 1) şi dreapta d :
x

1
=
y

2
=
z

3
.

Determinaţi coordonatele proiecţiei punctului A pe dreapta d.

Determinaţi coordonatele punctelor B şi C de pe dreapta d astfel ı̂ncât triunghiul ABC să
fie isoscel ı̂n vârful A.

Calculaţi măsura unghiului B̂AC.

Scrieţi ecuaţia planului paralel cu xOy care conţine punctul A.

Care este poziţia relativă a planului determinat anterior faţă de dreapta d.

E-4 În E3 se consideră dreptele: d1 :
x

1
=
y

0
=
z

2
şi d2 :

x

1
=
y

1
=
z − 1

3
.

Scrieţi ecuaţiile parametrice ale perpendicularei comune a dreptelor d1 şi d2.

Scrieţi ecuaţia planului normal dreptei d1 care trece prin A(1, 1, 1).

Scrieţi ecuaţiile canonice ale proiecţiei dreptei d1 pe planul x+ y + z − 1 = 0.

Determinaţi unghiul neorientat dintre dreptele d1 şi d2.

Calculaţi d(d1, d2).
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E-5 În E3 se consideră dreapta d :

{
x+ y + z − 3 = 0

x− y = 0
şi planul π : 6x− 2y + 7 = 0.

Daţi exemple de 2 puncte A şi B de pe dreapta d pentru care mijlocul segmentului [AB] este
M(1, 1, 1).

Scrieţi ecuaţia unui plan care trece prin origine şi este normal dreptei d.

Determinaţi măsura unghiului neorientat dintre dreapta d şi planul π.

Determinaţi coordonatele unui punct P ∈ Oz pentru care d(P, d) = 2.

Calculaţi distanţa dintre d(d, δ), unde δ : x = y = 2z.

E-6 În raport cu un reper ortonormat pozitiv ı̂n E2 se dau ecuaţiile aplicaţiei

f : E → E, f :

{
x′ = −y + 2

y′ = −x+ 2

Demonstraţi că f este o izometrie, precizând specia ei. Determinaţi dacă f are puncte fixe,
apoi precizaţi natura lui f .

Să se studieze ce se obţine prin compunerea: ROx,π
4
◦ROx,π

2
.

E-7 În raport cu un reper ortonormat pozitiv ı̂n E2 se dau ecuaţiile aplicaţiei

f : E → E, f :

{
x′ =

√
3

2 x+ 1
2y − 2,

y′ = −1
2x+

√
3

2 y.

Demonstraţi că f este o izometrie, precizând specia ei. Determinaţi dacă f are puncte fixe,
apoi precizaţi natura lui f .

Să se determine izometria f pentru care f ◦ Sd = tū, d :
x

1
=
y − 2

1
=
z

0
, ū = (2, 2, 0).

E-8 Să se scrie ecuaţiile rotaţiei de centru Ω(1, 2) şi unghi θ =
π

4
. Determinaţi imaginea

dreptei d : x− y + 2 = 0 prin această izometrie şi reprezentaţi grafic.

Să se studieze ce se obţine din compunerea:

Sd ◦ Sδ, d :
x

1
=
y

0
=
z − 4

1
, δ :

x− 1

2
=
y + 1

0
=
z

2
.

E-9 Să se studieze Sd ◦ Sδ, d : x+ 2y − 2 = 0, δ : 2x− y = 0.

Să se scrie ecuaţiile izometriei Sπ ◦ROy,π
2
, π : y + 6 = 0.


