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Clasa a IX-a, Algebra

Fiind dat € R, notdm cu [z]| cel mai mare numér intreg care nu-1 depageste pe
x, numar numit partea intreagd a lui z, si notdm cu {z} diferenta {x} = = — [z],
numita partea fractionara a lui z. Sunt evidente urmatoarele caracterizari:

[z]=n & ne€Zsix e [nn+1),

s
{z}=a & a€[0,]l)siz—aclZ

Amintim si echivalentele
{z}={y} © 2—yeZ, {2z} =2 & [z]=0.
1. Aritati cd, pentru orice x,y € R, are loc egalitatea {z + y} = {{z} + {y}}.
2. Ardtati cd, pentru orice n € Z si x € R, are loc egalitatea {nz} = {n{z}}.
3. Rezolvati in mulimea numerelor reale ecuatia {z?} = {z}>.

4. Aratati ca in sirul
{a},{2a},{3a},... {na},..., (1)

apar numai un numar finit de valori distincte daca si numai daca a este numar
rational.

5. Fie a € Q. Aratati ca ori toate valorile girului
{a},{a®},{a®},... {a"},..., (2)
sunt distincte intre ele, ori toate sunt nule.

6. Aratati ca sirul

{(VIL V2R V3 (Vinh (3)

are o infinitate de valori distincte.

7. Aratati ca, oricare ar fi n € N*, are loc inegalitatea

2([y/n] — 1)
{ﬁ}+{¢§}+{\/§}+---+{ﬁ}zﬁ. (4)

8. Aratati ca girul

{(VIL V2R AVEY . (Vinh ()

are cel putin o valoare in orice subintervalul («, ) C (0, 1).



