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LA DISTRIBUTION DES TENSIONS AUTQUR DE

DANS UN MILIFU ELASTIOUE AN P

ISOTROPE DEMI-PLAN
Résumé

En utilisant la méth
, . h d
tablis par L S ode de D. I. Sherman et certains résult

_ ne, on
gi]f:s tensions autour d’un nojrnbrc
clastique  demi-plan, anisotrope

. . ats
resout le probléme de la distribution

fini de trous ci .
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NICHIFOR THEOTOCHIS SI CARTILE LUI DE MATEMATICA
1352

FLORICA 1. CIMPAN

Conicare prezeniala In sesiied seiingificad a Universitafit well, 1. Cuza®
din 26.=27 cetombrie 1903

Nichifor Theotochis a funciionat ca director si profesor al Academiei domnesti
din Iasi intre 1764-1767 si 1774-1776. intre 1796-1794 a tipdrit, la Moscova, un curs de
matematici in limba greacd, care va {i analizat aici, Desi a stal putlind vreme la  last,
activitatea desfisuratd de el are foarte mare impoTianid pentru viata noastrd culiorsld,
atit prin cursurile tinute de ¢l cit si prin reforma jnvijamintulul, cu un caracter realist
stiingific, infiptuitd sub conducerea lui.

Originar din Corfu, unde si-a ficut prnmele studii, pleacd in 1756, la ¢irsta de
25 de ani, in Ttalia §i audiazd timp de G ani filozofia $i matematicile la universitdgile
din Bologna §i l*adova. in 1762 se reintoarce la Corfu $i ¢ numit protesor la Colegiul
de acolo. Curind dupd aceea cste chemat ca predicator la Patriarhia din Constantinopol.
Acolo leagi prietenie cu Grigore Al Ghica, atunci terziman fyraducitor) ta Poartd, si

- devine profesorul copitlor sii [8]. Dar din cauza unor neingelegeri cu patriarhul, The-

otochis pirisegte orasul i pleacd la Leipzig unde-gi continui studiile. Cind in 1764,

Grigore Al Ghica devine dommnitorul Moldovei ¢! il chiamid pe Nichifor Theotochis la
Tasi si il numeste directorul Academici §i protesor de stiine. Din cirtile 3i manuscri-
sele rdmase, se poate stabilti ¢i Nichifor “Theotochis a predat cursuri de fizicd, mate-
matich i geogratie. Cursurile sale de Fizicd au l'ost mentionate de cdtre St. Birs inescu
intr-un studiu general asupra Academici domaesti din Tagi [2, p. 103, 124 etc.]. Congi~
nutul celor de matematici va rezulta din lucrarea de faté.

Dupd cum se stie, la Academia demneasci din Iagi au fost predate cursuri de
matematicd §i fizicd de citre Neculai Cercel de la 1760, Fl este acela care a deschis
drumu! citre invagamintul nostru stiingific. Prin chemarea lui N. Theotochis domnitorul
Ghica continud tradifia spre noua orientare gtiingificd a inv3rimintului superior, Mai
mult chiar, e foarte probabil ¢l datorind lui Uheotochis care, in timpul petrecut in
Tralia i Germania, si-a insusit vederi noi s1" modern: asupra imporrantei stitngelor in
viata s-ciali, domnitorul Ghica a hotfirit reorganizarea invitimintului, a cirui conducere
i—o diduse lui. Dovadi ci Theotochis a functionat chiar din 1764 ca profesor de¢ ma-
tematici este manuscrisul grec ar. 180 (480 pagini) citat in Catalegul Litzica [4] irti-
tulat {in traducere) : ,Elementele geometriei lui Euclid cirgi'e I-VI si XI-X11, Aritmetica,
Teoremele lui Arhimede, Trigonometria si Seetiunile conice®, de Nichifor Theotochis ).

It Acesta nu-i singurul exemplar manuscris al cursului lui Theotochis. El o fost
folosit ca manual de ycoali gi de aceea deseori copiat. fn descrierca manuscriselor
grecesti rimase in diferite Biblioteci din lasi, C. Erbiceanu [Rev. Teologicd Yayi, 1883)
mai citeazi $i altele,
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Autorul anonim al acestui manuscris, desigur un  alev al Academici, a pus chiar pe
prima pagini data cind a audiat cursul w1764 octombrie 12 am inceput accastd stiingd®,
Aai tirziu aceste capitole le vom glisi formind marteria primelor doud volume ale cirtilor
pe care Theotochis le publici, peste un siert de veac la Moscova, deyi de multd vreme
incetase de a mai fi profesor de matematica. fn 1767, cind Grigore Al Ghica este
mazilit, Nichifor ‘Iheotochis., om de casi al domnitorului, pleaci din tard, dar se
reintoarce in 1774, o datd cu a doua domnie al lui Grigore Al. Ghica ca profesor i
director al Academiei. In biografia scris§ de K. N. Satha [15] se afirmi c#, in 1772,
eri la Venetia unde i se propunc si fie numit mitropolit 2l Filadelliei, demnitate pe care
0 refuzd. Rezaltd de aici 3, cel putin o parte dintre anii 1767-74 trebuie si-i fi petrecut
in Apus, ocupindu-se probabil cu studiul $i cu editarea lucririlor sale. Mirturia ¢ in
1774 el se afla in Iagi si preda, pe lingZ celelalte obiecte de stiinfe, si geografia, o glisim
in prefaja manualului de geografie tipirit la Viena in 1804, adici dupi moartea autoruluj
petrecutd la 1802) 1), Se arati acolo cd, Geografia a fost scrisi de citre Theotochis ., pe
cind petrecea inci in Tasul Moidovei, pe la 1774, sprc folosul ucenicilor lui*. Cartea
cuprinde i un portret al lu N, Theotochis, desenat de unul dintre fogtii lui ucenici,
Scarlar Sturdza, mai tirziu epitrep al ycolilor. Pe acest poriret e notat c¢i ,icoana s-a
ficut la lagi cind el era conducitorul scolii*. Armoniaz ce se desprinde din trisiturile
acelei figuri palide cu ochi mari st tinigtiti, il aratd pe N. Theotochis ca pe un om care
stie 53 se adinceascd in cercetarea adevidrului. Din alte note biografice asupra lui
Theotochis {41 aflim c¥, de data aceasta Theotochis nu a mai agteptat mazilires dommi-
torului, ¢i a tost neveir s3 plece mai inainte, dupi cit se pare din cauza unor intrigi
intre profesorii de la Academie, I.a chemarea luj Eugen Vulgaris el se duce in Rusia
i acolo ajunge arhiepiscop de Astrahan. Mai tirziu isi di demisia si vine la Moscova
unde isi tipdregte cursurile de matematici tinute odinioard ta Academia din Iagi. Titlul
lor este: LErotgrior nahmuatismy £x melcuoy Al vewteomv® adicd: Elemente de
matematici adunate din cei vechi si noi, de Arhiepiscopul de Astrahan dl, Nichifor 2),

Volumul T contine (Geometria si Aritmetica, Moscova 1798, Cuprinde 334 pagini

in 8% si 27 tabele in afari de text cuprinzind figurile care, din cauza greutdtilor
tipografice de atunci. nu se puteau intercala in text, :
Geomerria (p, 1—258), ca $1 manuscrisul grec din 1764 care se afli” in posesia

Academiei R, P, R. [9], este o redactare a primeior 6 cirfi din elementele lui Euclid
(geometria pland) §i a cirjilor XI si X1{ (geometria in spatiu). upd cum se gtie, in
tot cursul veacului al XVIIi-lea, §i in unele tdri chiar mai tirziu, in toate colegiile si
institutele de invijimint superior din apus geometria se finvifa dupid Elementele lui
Euclid, Manualele existente nu ficeau alra decit si expund Elementele, $i anume fie
numai primele yase cir{i sau cele opt ardtate inainte, intr-o formi mai mult sau maj
pufin aseminitoare cu cea clasici, Printre manualele de o mare popularitate pe care le-a
cunoscut i folosit Theotochis sint ,Elementele luj Euciid® edirate in latinegte de C.F,M.
Dechalles in 1860 ¢i traduse din 1677 inlimba francezi. Revizuti si corijati de Ozanam,
cartea a avut multe edifii atit in Franta cit si in Italia. In lucrarea de fapd au fost
consultate edigiile din 1746 si 1753 {6]. Un alt manual de largs circulajie atunci, scris
in latineste este acela al lui Andrea Tacquet [16) pe care Theotochis l-a cunoscut
in editia tipiritd la Neapole in 1744 si l-a citat in prefata din volumul T al cirtii sale
[Toiz uvuyiverzoovs, p. 7y {n)).

Din anatiza geometriei sale, se poate constata ci Theotochis a folosit adesea
aceste doud manuale, destul de sseminitoare intre ele, dar ¢i nu le-a tradus, asa cum
st obiynuia foarte des pe vremea aceea. Alituri de aceste manuale el a folosit in mod
constant o edifie greacy a Elementelor lui Euclid, pentru ¢d enuntul teoremelor coincide

1) Unii biografi considerd 1800 ca an al morili lui. Dar
Alex. Sturza {,Oeuvres postumes: Souvenirs er portraits*
personal, giisim aceastd dati: Nota 1 p, 317.

2) Pe prima pagini, sub titly, s¢ aratd ci aceastd carte 2 fost tip¥rit¥ cu cheltuiala
frajilor Zosimas ca sj se imparti in dar, ca emulatic gcolarilor greci. Deespre fratii
Zosimas din Epir se gtie cf, fiind foarte bogaii, yi-au cheltuit intreaga lor avere pentry
emancipurea grecilor, ajutind elevi, incurajind savanfi gi publicindu-le lucririle lor,

in biogratia scrisi de
Paris 1858) care l-a cunoscut
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EFuclid. Confruntarea texielor =-a

M ui i
exact cu acela din cirtile corespunzdtoare ale 1 12] yi pentru

s el . Peyvrard
B aici tolosind edigia Elementelor tui I—:uc].ld [ri?sti\r;:.rf?f:l n [10). .
in“ﬂ:inomgia fominsanss. :raducereullor e cel:ric‘ de atunci, Theotochis csutii si
. i manuale de geom i Euclid, piistrate in
Ca si cetialfi autor: de manu ares teoremclor lui E s b
. i 14, demonsirares : : ise de Theotochis
o -0 formi mai accesibild, g indutile scrise de
prezinte intr-o l iwinaki. Dar printre r : ‘ com
. ! — aproape originatl. : i de prezentare a g
forma 1 succesiunca lor Sl .i ciutare a unei forme no ) & .
R inpud frimintare g1 cau a la acea sintezd pe care va
e intreziireste o contipua [Famint delul, el nu ajunge la ace ile sale
N . _— insi s$i ddrime modelul, i . it- prin observatiile sale,
metriei ; neindraznind insd sd carims in wcelasi timp '} Atit p _
o 1 etria tiparitd cam 10 « " s odului de expunere,
da-o Legendre in geom : g mare simplificare a modau 1 nivel
o g 3 1le noi, care-i pern‘m_o I ltul si modernul n :
IC]t 5 epan;-luim')lilz:ll!c:cuthr:hn’1 este plini de interes: ea “; tal}it\:’é(;lrﬁintlnl >din fara noastrd,
LT ! idica, la un moment da i ltui Buclid, aici
stiinrific la care s-a putut ridica, S ccris exact dupi textul ful -11d,
stiingitic la care ; 1 smelor a fost transcri i. dintre
;i enunful teorc . b oderne atunci,
Flinded gtfmitr:.lalli)t: dccittabuterile si mai ales notagiile cu (tjor].ul m
fi semn: : Tl et model. . -
n:revournele\nu se afld nici in cirfile care 1-au ;“:ﬁnitn?:ntga autorului de a interveni u;
c : 3 i se consta P 1 cartea
- Chiar de la inceput o : aceea din -
ecrzgtegafi' dS Euctid, Astfel daci dcfml[lla Ie ‘?;&“&iﬁn::“ se mai adaugd: 4
cxpun . . Llinia este o lungime f3 . ei linil sint puncte®.
B a de a 1I-a: . lin £ ¥ unei linil sint 1 :
avlilemf'“;(-:[ln";: 3:: :goi se contopegte cualll-a; piar extrep;;t:ncllear e o linte taie altd
hE EEE S doud defini{ii urmeazd un ,Corolar”™: ,de e b miscarca unui punct.
e dati* s1 o ,Nord“ despre generarea unet unl b"p si o linic dreaptd si se
linie numai o ¥ Y birea dintre o Hnie curbd § i Y
. zie se stabileste deosebir g upd Arhimede, cea !
(i‘u af:zf;fo:::l{c trei definigii ale liniei drepte: 1'Q:Fazfp;sf’?a(gnp&“ca al cérei mijloe
dau € leasi extremitati, flate pe ca®.
. s lini r ate care au aceleagl ¢ 4 unctele afiate p
e i’\l]:)lc:rg:'ittiiill:mr dupi Euclid, ea e situati in mod egal if‘é‘.g:bg“c si Dechaltles
acoper e in migcarea unul pun I 3]. Mai
senerarea unei linii pri - a ‘Tacguet [16, p. 3]
b DttﬁS_P_;']C ii?ncele trei definitii ale dreptei se _gaselscr l(‘i’ill Eler?xente pe ¢ind Theo-
Eiﬁ 't% insi ambii autori urmeazi definigiile mlor;hgea :rte definitiile (5-7) relativ ta
epar ¥ i ogic cici lasd deop PN duse pind
; mult sim{ pedagog iunile despre linii, introduse p
tochis dovedeste mai legate incd de nojiunile despre 9 din Euclid)
.4 continue cu acclea leg {def. 8-12 din Euc
suprafete ca =3 con ) o entele care-I compun ¢ AR
: hiul plan §i elemente L lul cum se noteaza §i
acum; el definegte ung o sxplicative despre felul ¢ : lele
. : tea, diferite note ¢xp . ] odatd si dreptele para
intercalind intre acestea, le perpendiculare §i tot ( e
. i i defineste dreptele p ralele sint acelea care,
citeste un unghi. Apoi id ¢i prin urmitoarca: ,Drepte pa ] dusi de
initia lui Buclid ci prin u R T rpendiculara dusd
d?"d“:c cduer;jﬁerftler;;é distanta lor ramine acceasi, g?StanézslglérL%ir?iiigfl e W
cin o alalti“. Din aceast: 3 pey ‘ealaltd, chiar
tre drepte pe ce T v ici de cealaltd, ¢
la un punct al uneia din intil i de o parte §i n . .
. s¢ vor intilni nic ducere la
ici % paralelele nu se vor intiln 2 -lidi. Drept intro !
‘;Dt.; a;lct err‘:l?):-c(l:ungi pind la infinit" (definitia 23 ')%m_ %S):I:'?Jdin EF:.lC]id) Theotochis
ga? 'ee:o oligoanclor plane si a cercutui (det. 20-2 151‘ troduce notiunea de razd, pe
felén;,;te gefinilia 19 a figuritlor rectilinii. C}_a_cgr.t:. 128 g;spre semicerc. Cu ,Postulatele
olos o 5 nite detinifia T une"
semidiametru ?) dar o = ] i, La ,Nogiuni com
care o numeste scmi . e rimind ultimele douil. wINO Fire
o uet §i Dechalles sup " i rimele patru ati
Prhocede;z'é Cﬁaﬁgﬁgqm:f .si Axiome® in care snz{t r_cdate,egs l;‘?iiidp‘:upl'imatﬁ} I
Theotochis a - {ir 1 mai mare decit part S 3 de
e id {a D=-a: ,si intregul este 12 1) din editia redactat
majiii din Buclid (a 3 5 ¢i postulatul al B-lea [12, p. Sti
P i care se afli §i postula o lui T'acquet, acea
inch alte ;:jasiewpir)m;rﬁ doui drepte nu inchid un spafiu’. T.n Cl;::tci-aallcs sut? elal Les
o I“a'rtit.ulatﬁ‘ ‘Ar.(igmata", cuprinde 16 propoziii :air égle 6 d‘in Theotochis.
EHILE '"Ou axiomas” sint date 13 axiome printre care $
maximes Sk

" Manualul lui Legendre a fost tipdr

it in 1794, adica cu 4 ani inainte de cel al

L ’ 1 curs {inut cu 30
L F tiparesie, de fapt, ur e a
. % i ind seama ci Theotochis : i naturd, am pute
- .rh‘?owc"h-wdda;’ é::n cet pujin 20 de ani a avut preocupdr ~dc: Erlllctl]ln:u pcd’agogice de
gnl A .il'aul[:;i Theotochis ca o expresie a celor mai noi te
Privi geometri

are a geometriei. Lo i resia .drepta dusd
amnm") %e m(')decriiméuclid Eu a folosit termenul razd ci numai expre
2} Se sue

din centru’, Acest termen aparc intii la Ieibniz E1 Chr. (()l la lll.CL‘PU.tU.l veacul
r. W { ui al
- 1% H ae p §1 1n cailf mention e
X\“][ le Apol e In l'(\d'l.'l\ de al[ autory ca al 1di (:cle doul rditii nrionate
1 a.

mai  sus,
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De la i i > P
de mcpgfé‘c‘gcﬁ gosp h rIOpoz'mlc“ (Hootaoiz) exact in ordinea din Euclid yi, in
Monstratiile insd nu se”im?untyl'l lor este copiat intocmai din textul original, Cu de-
i lgl.p..l a:i-clasl tucru, Acestea sint mulr simplificate si in acelag:
subsol unde aratd axioma ‘:aM m'ut pe cititer, Theotochis recurge la numeroase note L;c
Interesanti se prezinti m(‘) g,’.'cj:ullt_:_n:ﬂ anterior pe care se hazeazd acela stabilit atunci,
oricam. sint mur ein dec'tpd“‘la 7{p. 18): ,In orice triunghi, doui unghiuri luate
tioneazd doar ci aceasta vla aoz;m-u?ghm.n drepte”. Aici inloc de demonstrayie ¢ men
unghiu(l exterior unygi rriunghll?).u clar, ca o consecingd a propozitiet 32 (tcorema despre
Cartea q - 3 o o . . .
T spccificu;’.acicr;ii?c ca §i cea corespunzitoare din Elemente cu definifli insd
geometrice — Theotochi dcar(l‘v— rf:zo!varga ecustiilor de gradul I yi Il prin construc;if
notatiile literale si sen s]a ;L‘zga chiar dupd prima definiie © noti in care prezintd
§1 diferenta segmf:nic!(::e % on | ponr algebrice pentru segmente (+ 5i— pentru suma
patrat si la cub) Cu aceste sau , pentru fnmultirea lor, exponentul pentru ridicarea la
stragiile reujeste si dea dac notaiii pe care le foloseste in mod curent in toate demon-
relajii algebrice -in B trmon.s,t.ra;‘t'llor forme prescurtate inlocuind propozititle prin
lui Dechalles, cici dess mrimd oo corich 81 este superioard aceleia a Jui Tacquet yia
cxprimarea lui riminc;' rfé]:]‘u fl‘UT‘O‘l‘lntl’oduce notatiile literale 2) {16, p. VI1: Signoru\ml
putea scric o relatie al cho :;: i stingace, folosind foarte des propozitii acolo unde ar
atita uguringd La sfir‘g-t lﬂc intre segmentele respective, aga cum o face Theotochis cu
misurarea f!'gurillor rvl ':=!_ c_.EEEH a doua Tkleotoc!ns adaugd incd un capitol : .I)cs'me
face caloalarn ariilorccul‘m“ !(p. 65-08) in care aratd prin excmple numerice cum se
sc gdsesc si in celehltgodlgc{?niot Pla}'le._r\scmcnea probleme, cu alte date numerice
S re(s‘p CI'OM cir{i amintite dar nu intr-un capitol aparte, ci ca apl;:
Cartea a [ o a [V | foc u Aaphicagiilor practice.
| e indepé\rl[atilcha(.:c:?mﬂf.ird c_lr. deflrjltle 2 \{-a din cartea a 1Ti-a despre
ale lui Euclid in ceea ce priveste e aceste doud cirfi sint cu totul identice cu acelea
inteles cd, in demonstra iipr~ vm}:;tie enuntarea definifiilor sau a teoremelor. E de la sine
it O i, :je otoseste mai departe metoda algebricd §i readaugd dife-
Carten o Pyl rzzii-; upd cum a ficur-o Theotochis 5i in celelalte edrti.
cirti din canzd o8 Ta an ‘unr;roporl;nlor.— prezintd un interes mai mare decit celelalte
cuclidian. Feamintirile o ere se gdsesc multe yi variate modificiri ale modelului
doi aatori. Tn introducere ¢ au iegit aceste modificiri nu-s striine nici celorlalfi
savanii geometri ay recuntcii premergitoare Dechalles [ b, p. 231] constard cii: ,muiii
de loc intr-o ordine ad o cd aceastd carte,a V-a, aga cum z dat-o Euclid, nu este
indeajuns mulre ]1.1(:1'1:ritcvm:j unul rratat despre propor{ii pentrucd nu a dezvoliat
SIS e e CELL ks fi contribuit la infe'egerea cirgilor VI, IX i XII®
desprinde nu numai mulTE;;ta!:ar]u[ (é:n cartea a V-a intr-un mod personal, din care se
Astfel, spre deosebire de cci? | pe dasoglc ¢! 3l temeinicia cunostingelor sale matematice.
cum se gisesc 1o cartea g V. e i'l doil auteori meniionati care transcriu dcfinitiile aya
definitia roportalel (fing vola dL:l Euclid, Thgotochls gdseste mai logic sd inceapid cu
de acelasi fel. Din definitia loi LEﬁZ?ic?r(op?:r}“): jraport este relatia a doud mérimi
~dupd cantitatea® (| kot mhkdTITO) @ fll-a) a fost Msatd deoparte specificarea
dupi ce di aceasts definili care-1 pirea, probabil, prea abstractd, De-zabin
5 efinifie, urmeazi ¢ noti, in care ¢! arati cum poate fi priv|l[

afard

A
raportul ~dupd cantitate® ivit ¢c= i i
5 p titate” potrivit celor doud feluri de a considera relagiile dintre

mirinule A §i B (‘EOJH r

g erric cin una dintre Hli'llf]ll ¢ privit aun mult ].)'u HILCICllal[c
; d ic 1
I artimetic )! cind ¢ COIISId" rd dliEIC-u‘l IOI) il numegte termenil h!pot[ulu; A an

o aulz)r?;itp;:fdfr?r;)o[::?ﬁlg? cuty11-§v ¢ omisi ardr ‘.jc Theotochis cit si de ceilal(i
cuprin;i et ste pusd urmatoarca notd: ,Acessta ¢ suprimati Ffiind
. pm;a)t Pcntrg notarca Pu_tcr:i Tacquet foloseste litera ,q"° cind e vorba de ridicatrea
o b ;»‘t Wi .pet'ltru ridicarca la cub. Astfel ceca ce Theotochis noleazd CR? Tacquet
C -az-;l l&ljgﬁfﬁn},ﬂ 1(rllc l::w;!or::nflog pentru ri.dicm:ca la cub, in loc de CB ¢l serie CBe

p : feometrre §1 aritmetic nu se glisesc in autort amintifi aici,
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tecedent  {NToitewve \') yi I consecvent (PTI'L'IUQ\'OV)‘ Tlheotochis dofineyte intii necga—
litatea rapoartelor §i apot proportia. Aici deosebeste propartia continud (erveXer hé‘rm)
de cea discretd |010Ke [pseviy Morpw ) 1), Tnainte de a trece ta proprictiple praporpilor
continue se amintesc definititfe patratului 3 ridjcinii patrate a unui nundr, a cubului
si raddcinii cubice, dat fiind e aceste notiuni sint in strinsd legdiurd cu cele ceau si
urmeze, Pe lingd semnele de operatie introduse pind acum Thcotochis considerd incld
si semuele - (mal mare), < (mai mic) care nu se afld in nici una dintre cartile
amintite. Dintre propozitii, ‘Fheotochis. ca y1 Tacquet, omite primele gusc $i incepe cu
a gaptea care ¢ intitutatd ,Propozifia [-a yi a ViI-a de Euclid® (TTpiTeoig A’ Kul

evgheidoug 7710 Cele cgale au citre accleagi, acelagi raport ca si acciagi citre cele

cgale”. Folosind axiomele puse de 'l heotochis si notajirle algebrice, demonstragia se

reduce la transcrierea in formuld a enurjului. Cea de-a doua teoremi nu urmeazd in

ordinca din cartea lui Euclid (este a 9-a) in schimb prezintd o mai mare apropicre de

prima, fiind reciproca ei Propozitiaa 3-a (a &-a din Euclid) siad-a(a 1W-a din Lucld)

se referd la rapoartele neegale. Folosirea cemneclor di demonstrarillor scurtime steno-

graficd. Uneori Theotochis combini cile doudl tcorume din cartea a V-a a lui Euclid,

fntr-una singurd (ex. prop. a 6-a ¢ compusi din a 16-a si a G-a jar a 9-a din | st a

12-a). Alte ori o tcoremd ¢ desfdcutd in doud separate. La siiryitul ciiryii a V-a {p 146)

Theotochis mai adaugd un capitel nou intiiulat .gase t1eoreme, ultimele ale lui Pappus

din Alexandria®. Se gencralizeazd aici proprictagile proportiilor pentru rapoartele neegale,

Interesant de remarcat cf, de data aceasta, Theotochis foloseste termenul tcoremi

(Be'U'J{l‘I],Llfl) $i hu propozigia (np()rrung) ca in cazul teoremelor luate din Euclid.

Cartea a Vi-a. Aici Theotochis pistreazi mai mult aseminarea cu cartea COres-—
punzitoare din llemente. Exceptie face propozitia a 8-a, asupra perpendicularei  dusd
pe ipotenuzd unde, aldturi de corolarul ce sc afli in Euclid mai sint adiugate incid
altele trei in legdturd cu segmentele proportisnale in cerc (p. 161'. Aplicatit la cerc
face §i in cazul teoremelor a 10-a, a 1j-a, ete. Dupd teorema a li-a: .dacd patru
drepte sint proporiionale, dreptunghiul cuprins de ccle extreme cste egal cu dreptun—
chiul ¢ prins de cele mijlecin ... ™ (p. 170). ‘Theotochis vorbeste despre ,regula de trei”
cdrcia ii zice si o regula de aur®. Numirea nu o intilnim la cei doi autori amntil dar
se afld in cartea lui Wolf [17] pe care el 9 cunosiea si, dupd cum vom vedea mai
departe, o citeazd in text de ma: multe ori.

Cartile @ XI-a §i a Xl[-a cuprind teoremcle de geometrie in spatiu §1 respucti.
in limitele semnalate pini acum, aseminarea cu cirtile corespunzitoarc din Elementele
lui Euclid, De pildd, din cele 27 de definigii, in cartea KT-g2 sint pastrate primele XI
la care s¢ adaugd delinifia prismei §i a paralelipipedului jar dupd ele sint transerise
propozitiile din Buclid referitoare la relatiile dintre drepte i plan, la unghiurile solide
¢i la paralelipipede. Cs §i ‘Tacquet i Pechalles, Theotochis suprimd propoczitia 35 pe
care Dechalles o numeste ,inutila’ iar Tacgquet L. prolixi®, Celelatre definigi din cartea
Xi-az a lui Euclid referitoare la piramids, con, cilindru si sferd sint puse fa inceputul
cirtii 2 XII-a, pe carc Euclid o Incepe cu propozifia despre poligoancle asemencd
inscrise in cercuri. Alaturi de delinigiile lui Euclid sint adiugate aici si altele despre
conul yi filindru! oblic. §i de data aceasta, cele mai multe dintre teoremele cirgli a
X11-a cuprind multe leme sau consecinte care au sc gisesc in Euclid.

Aritmetica formeazs pacteaa [[-a din volumul I (p. 230-331) si ¢ impiryicd in D cdrii:

Cartea 1: Definitii §i cele patru operafii cu numete intregi §1 cu numere
complexe,

Cartea 1l-a: despre fractii, fractii zecimale si operatiile cu cle,

Cartea LIT-a: Metodd dc exiragerc a cidicinii putrate $i cubicc,

Cartea TV-a: Despre cantitdgi echidiferantiale si logaritmi,

Cartea V-a: Despre diferitele metode folosite in comery: regula de trei, dv cinci ewe,

Dupi cum se observid din ingirarea titluriior, ¢ vorba de o aritmeticd precticd gi
deci aceastdi parte nu cuprinde nimic din aritmetica Jui Euclid, Repartizarea materici
§i lorma in care sint exprimete unele teoteme arati cii accastd parte a fost prelucratd

1) Numirea de propurie continud §i discretd nu se afld in cedigia din 1746 4 manua-
lului lui Dechalles, dar ¢ introdusi in editia din 1753
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avind ca model cartea lui Chr. Wolt {17] care era binecunoscutd atunci la Academia
din Tagi ciici, cu cifiva ani mai inainte, ea fusese tradusi in limba greacd de ciitre
Neculai Cercel, De altfel, ta p. 260 (a doua pagini a Aritmericii] Theotochis citeazt
Aritmetica lui Wolf. D¢ asemenca gi la p. 321, atunci cind vorbeste de logaritmi i
copie chiar, din cartea acestuia, tabela intitulatd ,Calculi Typus® de la p. 85,

Se poate pune intrebarea: de ce nu a [olosit Theotochis in expunerea ariemeticii
sale cirfile VII—IX ale lui Euclid, aga cum a ficut-o in cazul geomerriei ? Daci se jine
seami cd orupa(ia principald agrecilor era comerful, atunci un rdspuns ar !i urmitoral :
dacd geomeciria putea fi tratatd teoretic, in privinia aritmeticii, interesele lor economice
cereau ca, inainte de orice, copiii lor si cunoascd mestesugul calcutului practic, pe atunci
nu tocmai usor de invidgat. $i poate, fiindcd exista traducerea fi-utd de Neculai Cercel,
Theotochis nu a dat o prea mare dezvoltare acestei ramuri a matematicii in cirtgile sale.
Scrisd elementar gi cuprinzind multe exemple practice numerice, Aritmetica lui Theo
tochis pistreazi totusi caracterul unui manual de invigimint superior céci, slituri de
descrierea procedeelor de urmart {TFIIUI(TéHl pentru efecwuarea fiecireta dintre operagiile
aritmetice, sint demonstrate teoremele corespunzitoare $i se adaugd consecinlele lor 8i
note istorice. 3¢ asemenea sint descrise multe probe corespunzitoare operajtilor de
adunare, scidere, inmultire gi impiriire. Operatiile cu fractiile sint tratate pe larg i
fiecare din elc precedate de definifii 1 urmate de cxemple explicate in aminunt. Asupra
logaritmilor se insistd mai mult decit chiar in cartea lui Wolf si este citatd tabla de
logaritmi a lut Vlacq.

Volumul al H-fea al lui Theotochis, apirue la Moscova in 1799 cuprinde: Teo-
remele lui Arhimede (p, 1-43), Trigonometria pland (p, 46-77) si Sectiunile conice
(p* 78-246), figurile fiind la sfirsitol cirfii in 31 de planse scparate. Consecvent princi-
piului siu de a-3yi baza documentarea pe lucriri originale, $i in compunerea acestui
volum Theotochis a folosit tucriirile lui Arhimede {13) si Apollenius [7] alituri de
altele mai noi, ca de pild, peniru teoremele Iui Arhimede cartea lui Tacquet {16 p.
355-413], la wrigonometria pland aceea a lui Chr. Wolf [17, p. 211-232] far la »ectiunile
conice, cartea lui Josepho Qrlando [11].

Teoremele lui Arhimede'). Sub acest ritlu to}i autorii de manuale didactice din
veacul al XVIli-lea gi al XIX-lea consideran numai icoremel cuprinse in cirtile lui
Athimede: ,Despre sferd si cilindru® si . Misura cercului®. $i Theotochis in cartea sa
alege 13 dintre aceste teoreme pe care le grupeazi intr-o ordine considerati de el ca
cea mai logicd, indicind prin trimiteri, in note de subsol, locul zcestora in ciargile lui
Arhimede. $i de data aceasta enunturile tecremelor sint transcrise intocmai ca in textul
original grecesc. Cartea incepe cu o lemd asupra ariei poligonulului regulat circumscris
unui cerc. Enungul acestei leme se afli §i in cartea lui Tacquet [16, p. 339 prop. IV].

La prims teoremd coste datd urmitoarea indicatie: ,Este prima din cartea lui
Arhimede despre misura cercului®, iar in nota istoricd ce urmeazi dupd demonstragie
se citeazd comentariul lui Eutocius din Ascalon asupra mdsurii cercului. Ca teoremd a
doua, autorul expunc celebra teoremd despre aria cercului (a treia din Misura cercului).
Demonstratia este datd intr-o formi mult simplificati datoriti usuriniei cu care Theo
tochis minuicste notatia algebricd. In nota istoricd care urmeazi teoremei, se citeazi
raportul o obiinut de Metius §i se aminteste de contribugia lui Lud-lf 1a determi

narca raportului dintre lungimea cercului $i diametrul sju. El mentioneazi (p- L3 i
aceste referinje le are din cartea lui Tacquet despre teoremele [ui Arhimede 116 p. 3511
Doud leme despre aria laterali a unei prisme regulate si a unui cilindru, fac legdtura
intre teorema a Il-a si cea de a treia: ,aria unui cilindru drept oarecare, In atard do
hazi cste egald cu a unui cerc, a2 clirui razi este medie proporijionali intre muchia
cilindrului $i diametrul baze1” Nota (0) de la p. I8 aratl ci aceasta cste teoremsa a

1) Nu stiu ce cedijte a4 operelor lui Arhimede a consultat Theotochis, Cea mai
noud atunci a apiirut ta Oxford in 1792 in greceste i latineste si a fost editatd de
Torelli. E foarte probabil insi ¢ el a consultat $i o edifie mai veche tot in limba

greacd, apdrutd in 1543, rev3zuti de Regiomontanus care cuprindea comentariile lui
Eutocius,

=1
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Xill-a din prima carte a lui Arhimede despre sferd si cilindru ‘}d J_.eg;crll:lzltiuré?:;g;r:
cuprind rezultatele bine cunoscate, despre aria la_tcruia a piramidel g b stroumd
P:j'n i ircular drept, despre aria laterald a conului, dc.\prc aria c{m rului §i
Sc:.l;:ul;s;llcii(iznf:cris unei sfc’re, despre aria trunchiului de con §1 apat despre atia §1
ac cumscris s
\'olumlal‘ns‘;;r)z:;em_u plana. In aceastd parte Theotochts se Ilnil'g'f}gg‘lzu”;o‘ljgﬁn;u:::i
i juni i rri and {in 30 ini} pe care le-a a sind
Cltclval ?ofl}}'r:cc;j:ct[r[lslggngl.nzllillf.ﬂ;')'ildn;;ai :Hn]:i \\(?:Igf[ﬁ,pp. .213—'23?] ambtﬁ:lc lucrari a fel
l-;'.Iarudulsje ca si accasté. Marterialul cxpus este inllpirnr. m‘doua carfi: e
e Cartea 1, cuprinde definigia functiilor trigonometrice, siabilirea teo
- £ - . - - 1. ) )
lriungt(l.!llltd;e-:";l{‘—gahlzuspir?nzlzor?zlgf::'a::?.:uti?\?;ghluriior si citeva probleme de agrijmn:;l;f?;
Dizire\irea obiéctului Lrigonomctriei_ precum i a tun(:'"l[ll(;:-c1lr(ljl§o'r;:.ISTC;;;L(:: araty
multd aseminare cu manualul lui Wolf, in timp ¢e © notd is .c::““.mum D lh
te pe aceeca a lui Tacquet intitulatd: o Sinus Langentlum‘ secy e i
flcls'i]L 'II" tusi in nota lui istoricd apar mult mai multe cunojtinge ecit in AP
T 'uc:) T?hcotochis a urmirit y a consultat lucr.’zrll:: originale la-_c_:}rc see:;t:: c‘:5 Hipa;c
acque d atii bibliografice asupra lor. De pild3 dupi ce scrie (ca 31 Tacquet! ZApliey
:i d(\%i[erllzl;;g:talu fost primii care au gisit sinusul{un)ui ungl}\l; l‘hv:oleochlrsc cn&sgggciin \L
S Come i i Aratus® {p. 48 n. {#)) $i pe Mersenne care, QuUpa CUIN
?EcI-L:p:(;ictét”i':?::iecr;t2}:1‘1}lfwl;::elaus in 1(14}4 la Par;‘st(?: 48 n. (d). Aceste indicatil §1 altele
1 i i 4 amintiti, ] |
ned d.T::tpg;rit’;zIzml?jam:nffngaf:?;% ls[:: (iaatlteexemple numerice de rezolvare adérgru.‘l;cg;&:t—
ritor, Theotochis foloscste date numerice din mai n1u“g=8—1:)t;?hl;§ll'§crr:.§[;usle\’—VI acquer
Astfel la p. 66-67 problemele T 5i IT [6 p. d41), ta p. ‘i'plu] sele Iy robleme
cu problemele IV, ¥V g VII [§, p. 443—4-15}.. Tot_as-f m](ﬁpdti?m T Wolf, ca de
de agrimensurd, se intilnesc prob‘leme cuprinse in L'ﬂ’)p. o e e i Lheotochis
pildd problemele 23, 28, 26, 27 si 29 [17. b 247.—33..!. ar p‘ T L
we prea sim(ca atras de problemele practice cl avea o deosebiud ]n_ pate clire =
?:o:etipce. (Am observat aceasta §i cu chzia redactiiril ﬁntmeglc:rxms;lg{l.-icc desig o
trie el nu intreduce tabetele de logaritmi pentru fgnc;ulc trlgod P S Y e
face §i, dupi cum am vizut, ¢l definise logaritmii in cartea sa ";: . onometri::c e
noti ([;. 48), vorbeste despre tabelele de logaritml pentru functiile trig
culate ge{::;x:li?ﬁ’j- conice 2). In aceastd ultimi parte din vol. II Sim-sfl:f:ctiﬁclt?ggnzgi!cc l:;;‘
Apolto}lius in legiturd cu conicele. ‘Theotochis incep: C[l; ol];g:'ilut.s u';n e arte din
defiaitia suprafetei conice, exact aga cum se afli 31 Ia“l‘pg‘ " ’ci e e
tea 1 a Conicelor. Dar ¢l nu continua cu definitiile de acolo e ]
cgi aici e evident cd o drcaptd dusd prin virl ls un punct Ial (;'unp?a;:t:; e rui P
¥a\i" despre care spune, in notd {p. 79) c§ estc 'tc-o;emal I Alollonius unre corlal
laniu,s. Dupi aceastd porismi urmeazid a doua_ definitic a_ ucl!es p;e G s
circular pe lingd care Lheotochis intercaleazd altele 1rel P .

i i initil, i ¢ prin
conului. In acest mod el continud s expuni pe rind $1 celelalie definitii, intrerupte p

- . . ) u
11 in tucrarea de fapi textul grec al lut }ileOIOChIS a tclm ;onl;;:gt::\offmetlrcac‘lhn
g f'lcut"l de Peyrard {13]. Or, in aceastd :rafluc..-re a lu1 Peyrard sgoggmele
t?rea aDc; te sferd gi cilindru® nu au acelagi numic de ordine ca ar.e]'a pdicnt
fl:“‘tea “hi .PAst}cl teorema pe care Theotochis o numeste 2 X1tl-a are :lr Ln}m d L8,
’1=eolwmellb’)] nr. XIV. De asemenea nepotrivirea i€ continua jl la -al;:X)[(LIo—aedin 'I‘h;zo—
;{DV‘I—-apcit:;ti de Theotochis corespunde la EX\'II—'A din Peyrard, a
i -a i rd etc. ) .
R (io;?cs;'?)l;?tdcc ;E:'logazi{(z{av’l‘dhégt:c?i;dsa f1 folosit in compunered sccuuﬁn‘lll(éfl;g:;;(:
cditin greaci 3i latind o 1ui Halley apirutt te Onforsin (ol For T8 e 3 comentariils
i ] i ¢ edifia 'ui Comma ) LI .
?xﬂicgtbt%ict?:s l?idizsiﬁf:&l: l‘gi Pappus despre care aminlegte 1 h"e()tOlChi“‘Iltacﬁa:tiibpea?;:
in lucrares de fapi s-a folosit, pentru confruntare, c_dma ]ull:_lmadz '}l:hcc.)to‘chis e
(Dintre lucririle noi pe atuncl despre scc.;lunllc conice fo o‘;:tc Charin N ol
a (i citate, trebuie mentionatd aceea a lui Josepho Orlando

in 1744).
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Ci[C o » [StE BT . nal 1 i
cile o i;o;;tgcuimo se Iug;.,\l noantregegte infe esul. Eu printre definigit'e Jui Tlheo
5 ose glisesc s parte dintre proporitiile lui Apoll & . ;
1T (10 st \]') & [shnire pollenius, Asa de pildd propozipa
2 . . 12- : WBacd intr-un con se duce un pl sec i Tor
L WGlg L ey - SC plan secant prin vir 1
Ivc_l'lu.ne.slc:,sfg un tniunghi® apare ajici ca definitza a 15-a '3 (p. 81) sarix propnf;lilmul;
ni;ic; s Téltum paralele cu bara conului circular sint cercuni® ¢ transtermaty in Elcl'l—
cuprjn.;é for l[;l;lc[llllli(, {fe.!mmt ip. #3-84, nr. _1'!'—19} ¥int trecute §i tecremele 11-13
st artea ] espre conice fI1. p. 36-48] in legdturd cu generarca parabolei
e Cu;.n in;;.cv;r:nprm_ucpu?l plane in conul circular drepr. Partea introductiva sc.
) are astericd, Cei vecht dupd atir i i i e :
Connis B s inscmnar ci. ., i maliile lui Geminus, scri¢ Theo-
(p. 3 eau =ectiunile conice cu numele de abold, hi i
cu acela de secjiunes unui ¢ I ek T
' : ] on, anume parabola era numitd secp i
) . ; i j secpiunea conului 1—
ghic, |1(l‘pCIjb0L1 secfiunea conului obtuz §i clipsa sectiunea conului ascugit )¢ deeptug
Lapi ‘ T i -
e titla “PD!:lulr‘al 1t lea intitulat de Iheotochis .Seciiunea T-g* [Twiie Tputov] are
ca L 0,.d_ spre prpprlet:;.lc _par.ubolc;“. Aici intilnim o scric de rece teorcr;-j- .
amo: nu;};?eorcdg $i ll:j cartea lui Orlando [11) Dar Theotcchis ji-a insusit de la -1Z‘uls'r:
e t‘mmt;‘a t?m;;:;:arc H uo‘remefor, demonstrafiile pe care e face ;i:ncl
care- (Srlando o ma m(dc-n.m cure am m_nlm[—o $1 in celelalie capitole precedente sipe
O poate avea deoasrece in cartea lui liprese multe dinire *cmnclc‘ de

opceragil introduse de Theotochis A\'a de P.Ild:l relatgia € carc otochr
A - o k i ‘ .
sintemm Ohl"ll'llul '1,,‘ 5 b agia p a Iic h $ 0 Crie Cum

T =41, e {tecorema VI, p. 108)
apare la Orlando astiel :
ICy = rectang, AT = Il (12, p. 37}

unde liters indicd ridi la pu i i
i ]r.:;; l.nd.lCrJ: T|d1carca ‘a patrat ier cuvintul jrecteng” arat! cd trebuie inmulyite
(‘)ﬁqfé};cc‘:u fmu 1 1‘.‘ F'ot asa inlocul refatiei ‘I’I:M'K::‘\IR’I' VAN (Zvvemeie I, pOm
Irla ste nevolt sd scrie: ,ita ctiam liquet esse ips ir 1K, £ In fatione
: ¢ ‘ ; { o LE: sas ordi 0 i afione
aubdup}\llcgla abscissarum NK, N/, [12, p. 23, Corollffria] ordinaies MES B n rationc
e § 8 g 25 tia],
e sggillte:h"a!:’- _Fl_co‘tochl.-. nu se nzulgurne;;[e sd transcric nici erunjul teoremelor
e scd mai intli locul lor in ciirtile lui Apollonius, Se poate constata aceasta
e Or‘ia agatu lucu! pe _carc—l ogtzpi liecare teoremd in lucrarea originmid ceca
teorcmclha o .;nd?r; Astfel f;il:sm] de pildd despre tcorema o Tl-a ¢i ca corespunde
‘ - cartea a lui Apollonius :au d 5 .
e a ¢ e . s 2w despre a 11l-a ci: ,aceasta nu s
ll\’—q | égxc:lléz?;:isi-loEa]L:ﬁ;’ o con.:;:cmlu a teoremei precedente si ose afld in canzah:
g r lul Pappos din Alexandria® (neta (4) 94). P ingd
teorene Xeokr O T i ! » y) po 94l Pe linga aceste 1
fntitu]:; c{a)r‘c se g'aslq:c #l in curtea _lul Qrlando, Theotochis a mai adﬁugzt un C‘l(]:)it [:
at ,Despre ap icatiile parabolei® (p.- 122-127) in care se ocupi printre al I &J
pruprietatea (_)ptxc:; a parabolei g1 citeazd optica lui Wolf {p. 126 n.) © e e
n sectia a II- : jetifi t i 3
pmprict:‘l{ilu;ql:dllidq-'!' - ‘.Dusp.re propr-let.lllle hxperbolel‘ ca i in secpia o lil-a ,Despre
RSN ]P‘L.i sint prezentate in acelasi mod ca $i pind acum, tecremele a‘iesc t
|‘; Efir;-irtl‘f[;o lonius corespunziioare ficcireia dintre aceste curbe in parte. De aqer.ne:al‘{l
:.‘Iulucca;or dcc‘i:u ngEnl se adaugi un capitol in care se trateazi pmpric.t:“a;ilc. opti:-i
i ri..;["i . oull conice, de.da[a accasta fard a mai fi citat Wolf, Pe vremea ucee;
h d[?n ca‘é?‘a a?fcl:;Sf.a .:(;esxi:é)nlcc{ogncruu fgartc mulir folesite inoptici, la tiierea !cnt‘ilclo‘l1
2 sta desigur ci Theorechis a adiugar st in ¢ i
¢ : R gat y1 in cartea sa, studiul lor.
- :;?!g;’;ﬁzég;iﬂn’ej{'qp':lbdhc‘” in 1799 la Moscova, este intitulac ,,,A]gchra" Are 279
{ ; atard de text cuprinzind f{igurile si g i % e
" ' e G 1p] 1 gurile si opcerajiile cu expresiite alge-
e 1)2§iu\i:]ucr:i:cl’ d\xln gau'za'dlfl;;ﬂt;plor tipografice de atunci, nu se putrr:au intcrcbatla
1 el exte intitulat Algebrd el mal cuprinde G i iticd, C
LR t f ] jeometria ane b :
dlle‘t..IEld] §1 integral, Dye altfel volumul ¢ impirfit in doud piryi: @ el eleuul
artea 1: Algebra (p. 3-200 si 39 plange) si '

1) O not! E T I . .
caz teorema aultglil:pcra:lc;iizm t:l:hml'lc aratd ¢f, in cartea 1 a lui Apollonius ¢a apare
. ¢ trecutd tinirii » e N i 3
evidenrs, cutd printre definigii deoarece demonstragia ei este
2) In nowa (1) din s X
_ subsol se aratdl ca sursi i i H i :
comentariul primei cir{i a lui Apollonius”, @ informagici: ,Dupd Futocius in
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Carteaa Ti-a: Afetoda numitd » infinitilor (p. 201-274 si 22 plangel

Prin compunerea acestui ultim volum cc intireyte impresia desprinsd din celelalte
doud c¢i sutorul era nu numai un erudit ¢i $i un indrigostit de matematici. Accastd
pasiune a lui pentru matematici trebuie si-1 fi indemnat dupd ve pirisise de mult
cariera didscticd si compuni aceste cirli care aveau si fie distribuite gratuit scola-
rilor greci.

Dintre ciirtile clasice pe care le-a consultat, ¢t citeazd opercie lui Diophantes iar
dintre ate modernilor, Aritmetica universald a lut Newton, lnstituzioni Analitiche de
Maria Gaetana Agnesi [l], Elementa Analyscos mathematicac de Chr. Wolf ['7. m
235-518] ¢i Algebra lui Vincenzo Riccati [14] publiczid in Bologna in 1:69. Despre
accasta din urmi mai aminteste $i in prefaa de la volumul 1,

Cartea I este impirtiti in 26 de capitole.  fa primele noud trateazd operagiile
cu expresiile algebrice, intit numai cu fmienoame si polinoame  po care le numeste cu
exponenti intregi — si apoi operatiile cu fraciiile algebrice, cu care ocazie introduce
notatiile exponenfilor fractionari i negativi. Qcupindu-se de ridicarea la putere, cl da
formula bipomului $i, fird nici o demo 1stratie, generalizeazd formuta pentru cazul
exponeniilor negativi i fractionari observind ci, in acest €8z s¢ obgine seria hinomiald.
Dar acelasi procedeu il foloseyte si Chr, Wolt 1] [17, p. 257]. Cap. X trateaziin general
despre egalitdfi, ecuafit §i neegalitifi, In capitolele urmitoare [X1-X1V] sint conside-
rate pe rind, ecuafiile de gr. 1 cu una 31 doul necunoscute, ecuatiile de ge. [Ecuforma
generali: x* & 2ax = 822, ecuajia de gr. [T1 1 TV, rezolvate prin radicali, I.a ecuatia
de gr. 111 el urm2azi m=toda folositd de Wolf si, in nota de la p. 64, citcazd problema
160 § 360 din Algebra lui Woll (17, p. 3361, desi el foloseste alte date numertce decit
acele din problema amintici.

Cap. XV este intitulat: SDespre aftarea rid
pe rind ridicinile ecuatiei binom= 1 = 1 pind la cele de

icinilor unititii®, Gisim aici stabilite
gradul 7 dupl care utrmeaz$

1] :
cazul general. Pentru ecuagia «* — | ¢l aratd cele 3 ridicinic 1, — 2 A —3

ra numerclor imaginare gisite. In capitolul urmitor SINE ¢XPUSC M-
lor cu ajutorul algebrei O notd, la incepur, imparte

plO‘Tu), care au ca solutii numere infinite §i pdeter=

dar nu insistd asup
todele de rezolvare a probleme
problemele in Jnedeterminate® iUO
minate® (l'U!IlULIéV(l:I ale ciror solupii s¢ exprimi prin bumete determinate, Tnainte de a
trece la exemplele practice sint intercalate doud capitole despre progresiile aritmetice
si geomeirice. Problemele sint impiriite in aritmetice (cap. N1} si geometrice (cap, XX
‘Multe dinwee cele in legaturd cu progresiile geometrice se gdsese i in Algebra ui Wolt"
De pilda problemete 3—3 {p. 00-02) au acelayi cuprins ca ¢i problemele C8-T1 [T p. 2683-2¢4]
Chiar si mai departe, definifia proportici armonice (p. 92) ca si problemele corespun-
zitoare de la nr. 7¢=76 le giisim $i in cartea amintitd (17, p. 284-286]. Duar, pe lingd
aceste probleme Theotochis mai prezinti multe altele in legitura, fie cu progresiile
aritmetice sau geometrice, fie de altd naturd ca de pildid doud probleme luate din cartea
Jui Diofantes {(a l6-a i a 17-3, p. 08) despre care scrie ¢d se afli in cartea a VI-a,
precum §i probleme ce conduc la sisteme de ccuapii sau la ecuapi de gr. {1, in cap. XX
— probleme de geometric rezolvate prin algebri — se glsesc de asemenca probleme
luate din cartea lui Wolf ca probl. I {p. 1i0) in care sc cerc si se taie un segment
de dreaptd in medie §i extremi ratic (dxpov Kul BEGOV 2OT0V) sau a T-a (p. 11T
,Dindu-se latura decagonului_regulat inseris in cerc si se afie raza lui®, corespund
respectiv probl. 115 ¢i 125 [17, p. 306 si 310).

1} In articolul siu JRigoarea matematicd in sec. al X viIT-lea®, N.1.Vigedski aratd cil
lipsa de rigoare lozicd in rationamentele matematice era ubignuitd atunei: Extinderca
fird rezervi a operatiilor cu cxpresii finite asupra expresilor infinite, concluzit trase
din inductii necomplete,.. iatd procedeele. gratie ciirora au fost descoperite $i pe care
s—au bazat, multe dintre propozitiile din sec, al XV [1I-lea®.{Lucririle consfituirii asupra
istoriei st. naturii, din 1946, Academia de stiinte U, R. S, Sk

2) in vol. I din cartea Mariei Agnest [1 p. 112] gisim acecayi formuld dar scrisd
firi de notafia exponentiald, adicE xx 4 ax o4 bb = 0.

Anafe—Alaremticd I
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Cap, XXI este intitutat : ,Despre aga numita Guometric sublima!) (ynhoTépag
r“l“.LliTI)lU.G) yi intii despre ccuapiile sccfiuntlor conice”. ‘Titlul, aseminitor in parte,
corespunde cu acela al cap, VI din Wolf [17 p. 342]: .De Algebra ad Geomeiriam
sublimiorum applicata®, Capitolul insi nu-i tradus de acolo, problemele din Theotochis
avind cu totul att caracter decit acele din Wolf, Astfcl Theorochis isi propune si
traducd algebric proprieidjile siudiate in vol, II Ja Scctiunile conice, apropiindu-se
mulr prin felul de a trata problemele, de carwea Marici Agnesi (vol. I). In cap, XXIII
s¢ stabileste expresia anahticd u tangentei la o curhi folosindu-se notafia pentru dife-
reagiale, desi notiunea de diferengiz & va [i intredusd mai tirziu, in cartea a 11-a. Capi-
tolul urmirtor trateazi probleme de locuri geometrice. Gasim $i aici probleme culese
din cartea lui Wolf. IDe pilda, probl. 17 (p. 188:: ,si se determine doud segmente in
preportie conlinud cu dould segmente date”, corespunde problemei [235, 17, p. 406). Seg-

X X ¥

[}
mentete x §t v din = - 3t = 7 sir.t determinate prin intersec(ia parabolelor x?=av
x v v

st ¥2= b, In . Scholion-ul" (§ 321 p. 191 ce¢ cuprinde isioricul problemei delice luat
d‘n Eutocius, istoric care in parte se afld §i in Wolf [17, p. 400]) Theotochis citeazi
problema 223 din cartea acestuia. In continuare el sc ocupi, ca si Wolf [17, pr.bl. 258
p. 413} de problema triseciiei unghiului pe care o rezolvd tot prin conice. Ultimul
capitol, XX VI, are ca utlu: ,Stabiiirea ecuafiilor curbetor care se numesc transcedente”,
Aici sint definite si se stabilesc ccuatiile urmitoarelor curbe: concheida lui Nicomede,
cisoida lui Diocles, cvadratricea lui Linostrates, spirala lui Arhimede i cicloida. 9i
Wolf aminteste despre aceste curbe [17, p. 371, definitia 48, p. 372 def. 50 ete.], inca-
drindu-le printre problemele asupra conicelor, Dar §i de data aceasia, se poate constata
grija lui Theotochis ca si neiczeascd drumul celor ce aveau s studicze teoria curbelor
atit de putin sistematizatd atunci, inserindu-le pe acestea intr-un capitol separat de
accla al conicelor. Tortodat3, in toate notele istorice care le adaugd, trebuie s3 remarcim
cd el nu se mulfumeste s3-4i ia2 intormagiile de-a pata din cartea [ui Wolf ci, le cautld
insusi Ja sursd. Nota cu care se incheie cartea T stabileste deosebirea dintre o curbi
algebrici (ti?\'re,’iprﬁ'lmi) si transcendentd (UTtepBuTiXui).

Cartea a Il-a: ,Asa numira merodd a infingilor™ {p.20{—27%) este o introducere
foarte sericasd pentru acca vreme in caiculul difercngial si integral. In compunerea eia
folosit. dupd cum s-a amintit §t s¢ constatd chiar din citatele lui, partea a2 If-a a Ele-
mentelor de analizd ale tui Weolf {17, p. 417—0518], volumul H din cartea Marniei Agnesi
§i Algebra lui Riccati. Theotochis incepe cu definirea mirimilor constante (‘E}I&Td?}\!]TOV)
si a celor variabile {MeTUBMITOV), apoi introduce notiunea de diferentiald (GmepoOTOY)
pe care o numeste (DNAQOPIKOY) dupd Teibniz 5j Wolf siu {(POV) — fluxiune — dupi
Newton, a diferentialclor de ordinul doi i trei, (TU UTEINOOT TU Thg DeuTEUpg Kal TPITNG
TAZEWS), a mirimilor infinite (Umerpov  WETeDOC), a primitivei (OAGKANPQ), etc. X

fn cap. II arati cum sc diferentiazi o functic de una sau mai multe variabile, In
cap. III si IV stabileste metode de aflare a primitivei. Degi Wolf ca §i Agnesi folosesc
semnul § Theotochis nu-l foloseste. De zltfel el nu urmcazd nici metoda lor de expu-
nere. In cap. TI si cap. I1I acesti doi autori trateazd despre aplicarea calculului dife-
rential 13 aflarea subtungentei, a subnormalei unei curbe. a maximelor gi minimelor, pe
cind Theotochis arati cum se ‘atld primitivele citorva funcgii elementare ca, a unei
puteri, a functiilor irationale: {ax+x2] Va+xdx? in care foloseste substitugia \/a +x=my
sau : “u_dx cu substitufia ex — 2? = 9%, a funcyiei 1 , ete, De la cap, V inainte

.x\/ax —at y x

1) In cursut veacului al XVIII-lea gcometria diferentiali era numiti ,geometrie
sublimii“. In dicrionarul enciclopedic (matematic) editatr de d’Alembert (vel. 3 p. 75,
Paris 1789) gisim: ,Geometria sublimi sau transcendenty este numele ce se di in parti-
cular geometriei infinitezimale sau a infinigiilor mici..."

2) Inloc de parantezd Theotochis foloseste o bard pusi deasupra polinemului, adicd
scrie ax + x? in loc de (ax + x"). Aceeasi no:atic o foloseste yi Agnesi pe cind Wolf
foloseste paranteza.

11 NG EOR Vhroia [ -

i i Seire L OHPUTTOLEV), o
incep aplicatiile calculului diterential y1 integral Ja pdxirea subrar .u:u (T ! ])‘:
; A , .
subpormalei (llTTﬂK(ibéTO\’),a tangentel (EPUTT LT, a rormatel (!_\'l:- teTOV), unf.i ‘Cur._::.
recum i la calcularca ariei (TfT[l(A‘fu-VlfH\" sou a volun clor [hu| I"_f:l.\'), supmi_c‘e:i)f ut;
Fota;ie (;:ap V—WII). Printre probtemele cap. Y111 in legfiurd cu at'area maxnreler
: i i i = o rih e sep—
a minimelor (MEFLOTWY KM eAoXigTwPl] probluma a treiz [p. NI ._.,,duidu s.;r;.nnc g_
ment de dreaptd AR impirtit in trei paryl pon pumi:;l;- 1 ;1[(,'),{_\; fbf’(l”c;ﬁrl;li Sipc‘:!
igi i F oaga f : 1 dintre dreptunghiul construit pe AL H
sitia punciului E aga fel ca raperiu . const e
co{nstfuit pe Pk s Jih s3 fre minini: a patra ., dintre toate pdm]?hﬂ'sz‘c,k\fifa? o
dat, si o laturd datd, se cere acela care are cea mal Ml .u‘upr-tn.g‘- ;]1,?.1 mw.:r;;:_j. |
int';m'tawa de conuri inscrise intr-o sferd Jud, ]s‘z: St\ illlt aceluy cu supralata
i i esi G4d—d00 1t . )

4 luate din vol. T Agnesi [1, p. Hdd ; o -
sint Ultimele trei capitele, 1X 0 Lespre dife enjiold]e de (""dl-n'mxclil-] ;l-l_;e;;;;i.}\”ea
Determinarea razei osculateare 2 unei curbe de cousiic datid ‘?"?Vi i.‘n"vm iIA;;o-i
;Junctclor de intoarccre ale curbeler™ au ca o qdcl capitole ¢V 5t i ol. rol:h-lma
{1, p. D73 i 554]. In primul dintre capitole, Theototlns  tratcaza tcor(‘:rt:c \p‘ -
) ' : ] ; ‘ ) : : i 0 g e ty =T 431
evolutei ((:VT(’TU)\ITUéVl'I) a evolventei (&KT‘TU)\HU*:VH si a razer oscelateare LI ULET] l_

I ' 4 t il RN 3
q)l?\nGOa) unei curbe si apoi, in cap. X s XI tace dl}'crnc‘z‘lp].ta‘l: pl'ﬂ.\..llt:t,..[ muhsiiﬁ'co:
e care le considerd sc gisesc in manualu! amintit. Cit prlxu_stc_dcurlmn.‘au‘a pcwm.zu
ge intoarcere autorul se tmirginegte la tratures teorcticd 1511':4' a u; 'frp)bcr:'nen.!c?"pdc
i i ic jumului Nichifor Theotochis aratd ¢ ¢ nieic d
ractic, In fraza de incheicre a 1o ifor Thee Ol Cde
Znalivé pe care lesa considerat aici le crede suficiente pentru Ca ufl cied de gimn
' g is- opunc. ) _
;3 poati rezolva problemeie ce 1 s-ar pr . . . -
sd p Dapd cum am spus, cirgile luji Theotochis sirt scrise 1n lémb:a gf‘u_ac?;][gl()1tl;§c)15]r.:ru
i i H 3 ate vatim ,
i i i.ind parte dictre manualele legate de n y :
trebuie considerate ca fi.in g lele e e 35 de ani
i g i i reca Academiei i, I R, scrise _
dat fiind macouscrisele aflate in b1bhlo i - C et
mai inainte de publicarea lor, manuscrise Care do\-edci‘,c Ic‘-.q a?me"Lfbu;le:?ai?i,fl?sice
ii i i ¢ stie bi i incipe » Romine. limba gr seimp 5
la roi in fard. Dupd cum sc sue¢ bine, in SLFT S In i | domaici fanariole ca
in viafa culturald inca inainte do verirca fanarioplor (1’1 1.m{m ; om| O
) g X% \ i eale . sademii 5 -
i 3 s limbd de predare in cele dousd Aca X
capditi doar loc de frunte Cs A ed 0 ¢ i Academil din S8 eioase
i i X i1orii au aici profesort grect, care kd
resti, prin faptul ci domnitorii chemau pr (SO s o
in§A6u2 AcesF;or profesorci 1t se datoreyre spiritul de cn]unuparlcv;;zz]{l:iila\.l.lxavdllﬁuicg
ingii di i i 3 ¢ au fost patruagt, in cursul v i Tii-de:
dingii din Apus in fara n. astrd, de care au - irul VeRTUI S eehi ¢1 no,
i it i sl i fii de romini, aparyinind famuliilor boiercsy chi §
alsturi de elevii greci si multi fii ¢ . ) itlor bojeresth X eghl o
i i ~lea s-au i1vit neinelegerl intre prolcs
Dar tot in cursul veacului al XVIII-lea s i i e St
i i 1 51 : st ivire ia limba in care trebuit pu D <
miilor din Yagi si Bucur.gti cu privi nb ; 1 perele
i i i rla ¢ ; e tindeau folosirea lim
S i % partide, acela al puristilor care pre
grecesti. S—au format doud p ) ) ilor care prct R O mibele par~
3 : ranistitor, sustindtori ar hm gare.
culte (catharevusa) i acela at podo srilc indtori ik algare. A .
tide aveau reprezentanit la fel de seriost §t Ed]mci aga b'ﬁ\'mltl'[ta‘o:r%l‘?lzo:ilﬁs ft:c ;I:;am:
i imbi si { i. Neculai Cercel civ g1 Mchud <
decide care limbi si fie prelerata. o i h LI fue parte
din categoria puristilor. Ei, care aveau de stabilit terminclozia sti_;nuf;)c_a g;ru}cz:: {::;rnul
1ba t i peot § - a ince
i il, ci H S 3 sat apti peutry aceasta. e-abia
siderau, probabil, ci limba veche este mat D o eputul
veacului l::‘11 XIX-’-lea bulanja incepe ¥ incline de partea porcurgpl;,n!or. Mecasta s:, E;o‘d--
constata din faptal ¢, in 18,3, Bugen Vuigaris publicd la_ Viena un nou3jtra.a C”;
geo}netric apume traduce in limba greacd vulgard geometrin lui Tacguet t pe ca
ise T chis i o ometriel sale. _
folosise Theotochis in compunered geol ] , o . )
0 Ci materia uprinsi in primele doud volume din lucrarea lui 'Ill.wwcl.u;) \ﬁ\fl:;tst
- H 1 H 19 iy , & IC £ 9
i, G ie, Tri Teoremele lui Arhimede i >ecuunile con ) a
met:cd, Geometriv, Trigonometrie, 1¢ i s e O oate afirma
atd iv l: ¢ la lasi intre 1764 51 1776 eventual cu infrerupe T i
predatd cfectiv la noi la lagi in ) e B B pYsess
i i E i observat, datoritd manuscrisg:or de RTE
cu siguranid, dupi cum am mat ¢ , dai ) isct SR
i fdra : i isi i aflate prin cirtilc unor st 1a
a2 no, firs a mai pomeni §i de alte mirtur: 1oL Qi e
izite i. Cit priveyte cursul de Algebrd, Geom ¢ an
noastrd care ne—au vizitat pe atunci . Alg s
i is cata'og de manuscrise greceyti ae ld i,
i Calcula! difecential, nu cunosc nici un g T ise grecesti de p
Zi fie fnregistrat vreunul rimas de atunci, care si poatd constitui mirturic temeinicd

. e . - ¢ ¢ baza
: 3i sperified ci-i vorba d+ aria laterald a conului {, ]
l) o Agne»i e intelege cici acceasi numire o feloseste $1
nu-i caprinsid}. Theotochis nu o spune dir ingelege cioi aceeay] i s
la Seciiunile conice. Numai cind era vorba de aria totaldi el adiuga ,5i cu baza .
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f D . ; .
nz};;:ﬁ:ndm }1 :JCcsiLB(.ur.uIl au fost intr-adovidr predate la vreuna din Academiile
In lugi sau Bucurestr. Totusi sint motive serioas i
: i . SeriQdse carc <4 ne arate ¢§ me
cursuri trebuic ¢& i fost {inute. I itdd cai Crigonoo
: $ . De pildd caietul cu problemele de algebri siotri
oul Ey Ain i ai gebrd §i wrigono-
;u:tlru-3 aflat n; posesia Bibliotecii Academiel R. P. R. scris in romineyie ji grgce;c
¢ la inceputul veacului al XIX-lea [3]. P i : ‘
) 4 3], Prezenta lui dovedeste, nu n
. ! s umai ¢4 cel ce a
z{:r; 2§clel: prohl_cme auc!m;e mal jnainte un curs de slgebrd — desigur in limba greaci —
el a mai avut i doringa de a exprima in l i i
r limba rominecascd, acele ic
metoda lor algebricd de a fi re ] d r A
rezolvatd, Caiviul amintit nu pare =3 fi
e ! al g 3 fie primul de aces
fel, dar de existenta altora nu se stic nimic deocamdaty, o
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RECENZII

SOPUS LIE: Gesammelle  Abhandinngen. wand V15, Plerausgegeben von der
Akademio dor Wissenschaiton  zn Leipzig und dem  Norwegischen  Malhemalischon
Veremn dorel Friodrich Eugel und Poul Hleagard. Leipzid B. CG. Teubner und Oslo:
i1 Aschohoug. 19600 N 4 476

Volumul pe care il recenvam cuprinde vn mamar de 35 de arlicole ale ]u:n
Sophivs  Lie. nepubhcale 1n timpul viepi sale, BDe editarea opereler complete "I(.’ im
Sophing Lic s-a ooipal Friedrich Tngel {(volmmele V1 au [ast publicale la Leip7ig
fnlee anii 16221937, volumul VI a aparut abia in 1860, datorila rdzboinini). Ma-
nuscriptol aceslui volum a fost prefuat de 1 Ulrich, core La vedactal sub o forma
deliniliva  Lucrarea cuprinde arficole din diverse damemi ale matematicii, dovedind
mulliplele preocupari ale lui Soplius Lie. Astfel. in primele  douasprevece arlicolo
el se coupa de dezvoltarea leoric imteqrarii. articolele N1 sio N a cuprind obser-
valii istorrce asupra problemei intoqgrarii cenafiilor cu derivale partiate. Cvlolnl!e
rrlicole e rofera le probleme legale de teoria grupurilor  aplicarcs el la ¢oomelrie
si de geometiie diferentiala. Ultiment din aceste articole constitnie prelegerca de
deschidere. tinuta la 28 mai 1886 la Universilalea din Leipzig, unde Sophis  bie
acnpa i acct an caledra de profesor de geamelric a lui T. Klein Volumul coustituie
an docomeni prelios alit dim punet do veders al contitatalai malematic, pentr
specialisli. €it sidin punel de vedere isloric. Cariex apare In ed lura Teubner inlr-o
forma somad s ingrijita

Frgenia Muonpteam:

FLORICA CiviPAaN: Fmaniel Bucwloghs Colectia Oameni de scama Editura
tinevelulut, Trcuresti 1963

Emaruei Bacalogln este deschiziloml drumilui {frumos. pe care a pdsil viguros
st succes malematica romineascd, pe ovremed cind ea se forma. ta mijlocul seco-
llui trecl, Lucrdrile Ini sliinlifice sint din demenii variole, Unele din ele. bine
inspiraie, pol fi socolile. pentru vremea cinedd an [ost scrise si nivelud enlyal de
atunct dlin tara noasled. ca opere de mare merit, Bacaloglo. limid, poate uluit de
prapa-lia e conslatase intre malemaliCe e puluse invata la Bucuresti gi aceea o2
o gasise in slrdindlate. unde plecase 3 studieze. a abordat probleme stiinjihice mai
usoare. Totusi unele din cle an reusil., mai lirzin, s& provoace descoperirea altor
adevdruri noi si sd se [acd cunoscule stoin lumea malemalicd din straindiate, Meri-
il lovarisei Florica Cimpan esle ca a reusil s& une prezinte, in forma literard fra-
moasa si in cadrul veemurilor, viala acesiui vechi matematician. plind de ¢reutati
de iluvii, dar siode realivdri importante. Cililorul va gasi in carte nua atlill comen-
larii matematice detaliate, cil pagini literare veridice siinleresante,

A Myller

KA. RIBNIKOV : Istoria matematici, vol. 1. Moscova., 1963,

Prof. K. A. Ribnikov continud si in acest de al doilea velum, sa expund cu
acecas  claritate si precizvie istoria  dervoltdrii stiintelor  matematice in veacurife
NVEHL s NIN, punind la baza  expunerii sale principiile mterialismului dialectic,



