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Similarly, we can obtain the cosine series in terms of Fy, Fs and

,F,, etc. Besides these particular cases, many more can be obtained as, G[;]
is a generalized function which yields many particular cases as mentioned
in Section 1.
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SERII FOURIER ALE G-FUNCTIR] LUI MEIJER DE ORDIN SUPERIOR
Rezumat

Pornind de la formula (1.1) a unei G-functii de ordin superior autorul
stabilegte in § 2 seriile Fourier pentru acestea, jar in § 3 d3 unele cazuri
particulare ale acestora.

1. Introduction. In a recent paper [5] the author has defined gene-
ralized function of two variables as follows:
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where ¢, and ¢, are two suitable contours and the positive integers Py, Pa-
Das G1s Gzs Gas My Mgy My M and n, satisfy the following inequalities:
Bzl 93 =1, P =0, a1 = 0, 0=m = Ps; 0L m< Py 0Sm,< o,
O<m, < py, 0 MK g PrT P20 + g PrT <D T The values
x=0, y =0 are excluded.



118 B. L. SHARMA e 3 SUM OF A SERIES INVOL ¢ LA RE LYNOMIALS 118
In this paper the notation for S-function is different from [5]. In T e B
the investigation we require the following results [2, p. 174, eqn (29)) and Y(p) =1 Gy bt] 1, hiz)
and {4, p. 18, eqn (12}] I -2, B—ain |
{(2) g xF Ulglptiix L:'f(x) dy = (- ])r _\/E G.I::: [P! —Tﬁ.’,g:‘:h‘]’ then )
b ; (—1"Vb
(6) \x““’ze "L () {a -+ bx) 1 (a -+ bx)dy = -1 da),
valid for R(a) > —;- and |arg p| <; ] 0 |
H provided  the integrals are absolurely convergent and R(a)>0, R(b) >0
= i ! 1
\ xhe P¥Gyy Y [a:c!c"" ]G;,’:’.’,';' [bx | epa}dx = phet [ and R(9) > — 5
3 8 s " ‘l Proof. By definition, we have
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valid for 2(m, + 7,) = po -+ qay 2(tmy -+ 1) > py - Gy M2 1, My 1, then
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S o-la b*’*h(r)dr] dx =
Rov--dy i -1)>0, j=1,2,.,m; h=1,2,.,n. 0

A function ®(p) is operationally related with /4{r) when they satisfy __R e e h(t) Rxx—lfﬁe—xt"*b')l,g(x) dx|dt =
the relation \ \
3 - % B - % p -« 'l "Vb
{4) B(p) = pg e~ hix)dx, (- 1) b (e br‘ 1 P (-1 (),
0 n! A 2 P— =, Bemad-n nla
0 A

provided the integral is convergent and R{p) > 0.

1 i g i ating the inner
As usual, we denote (4) by the notation by (4), when changing the order of integration and evaluating

integral by means of {2). The change of order'of integration can be 1us;1—
fied by the application of De La Vallée Poussin’s theorem [1] when the
integrals involved are absolutely convergent.

From [2, p. 222, eqn (34]], we have

(o) ©(p) == A(2).

2. Theorem: If _
a C ap,

el .{] 3 G:':f".--‘[; b, | =P

O(p) = h{t) (7 B — 1Y Gl
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1 1
valid for p, -+ g, = 2{m, + m), |argc -((m, + —;p, —5 q,] =, |argp| <<

=T R — ) > 1, j=1,2,,m,

Also, from (3), we have

b(p) = p* l.".’Sl[i; 2 1, 0]‘:'_3/21
P Pl 0l —
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valid for 2(m, +m)>p, +a + 1, m =1, R(p) >0, |argd| <=, largc|
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= (ml+n1 _é'pl _“2'41 - 5)7:5 Rl—y+bit1)> 0, h=1, 2,.,m.

Using (7) and (8) in (6), we get
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valid by analytic continuation, for R{a)> 0, R(x —a;+1)>0, F=1,2,.,m.
3. The expansion formula to be established is
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-,
valid by analytical continuation for R{a) > 0, R(¢) > 0, and R(a—a; -+ 2)>0.
F=1,2,.,n

Proof. Let ;
C a,,'

1) =t b6 !

=S e LE(y).
a4 bxlb, 24 42
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The equation (11) is valid since f(x) is continuous and of bounded
variation in the open interval (0, o). Multiplying both the sides of (11)
by xPe-*L8(x) and integrating with respect to x from 0 to oo changing

the order of integration and summation (which is permissible) on the right,
we have

C_
a-+ bx

a‘”] dx =

R I C Lot Parei
q
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=3, g #0 LB(x) Lo(x)edx.
:

Using the orthogonal property of the Laguerre polynomials 3, p. 202, eqn (2}]

o

(13) g xue_,[L:(x)]ﬂ g Dletnt)

n!
Q

where R{a} > 0.

On evaluating the integral on the left of {12) with the aid of (9], we get

Cyp =

{— l)h/.ga'r—sms ll 51(1, 0]*{—3/2 1, 2]_1—0'.,-—1_-5—1
Ig+k+1) a a'\1, 0/ — (2,2 , —aLt k-1

(14)

(m, n)a,: \
-
P q/ byt 1

using (14) in (11), we get (10}.
In case a — 0 in (10), we get a known result due to Shah 6, p. 717
eqn (5.2}].
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SUMA UNEI SERII CARE CUPRINDI POLINOAME LAGUERRE sI FUNCTTI
GERNERALIZATE DE DOUA VARIABILE

Rezumat

Se evalueazdi o integrald care care cuprinde functii G si .p(.)lmoan;e
Laguerre, cu ajutorul calculului operaglqnal. Prin aplicarea af:esteg _mtegraz
si a proprietifii de ortogonalitate 3 polmoam_elor Laguerre se 0 ;u;.ie sélm“
unei serii care conjine polinoame Laguerre §1 functii generalizate de doua

variabile.

UUBER DIE KONVERGENZ VON FOLGEN LINEARER
POSITIVER OPERATOREN
VON

TIBERIU POPOVICIU
{(Cluj)

1. Es sei F ein Operator, der jeder stetigen Funktion f die auf einem
beschrinkten abgeschlossenen Intervall [a, b} (a <b) definiert ist, eine
Funktion von x zuordnet, die den gleichen Definitionsbereich besitzt und
die wir mit F[f]|x] bezeichnen. Die Funktion f ist das Argument, x ist
der Parameter und die Funktion F[f|x] ist der Werr des Operators. Den
Operator selbst kann man mit F[f|x] bezeichnen und es ergibt sich immer
aus dem Begleittext ob es sich um den Operaror selbst handelt oder um
seinen Wert fiir das Element f seiner Definitionsmenge. Um hervorzuheben
dass f eine Funkrion der Verinderlichen r ist, bezeichnen wir diesen Ope-
rator auch mit F[f(z)|x]. In unseren Ausfithrungen betrachten wir nur
lineare (additive und homogene} Operatoren, die, falls es notwendig ist,
noch cinigen zusiizlichen Bedingungen geniigen. Einen Operator, der je-
der Funktion f ein Polynom zuordnet, also deren Wert ein Polynom ist,
nennen wir Polynomoperator.

Bekanntlich kann das Intervall [a, #] vermittels einer linearen Trans-
formation in ein Intervall [¢, 4] {c << d) der gleichen Art abgebildet wer-
den, welche die Stetigkeit einer Funktion nicht beeintrichtigt und durch
die ein Polynom in ein Polynom desselben Grades iiberfihrt wird. Ist die
Funktion f auf [a, #] definiert und setzt man x - [(b — a)y -} ad — bc][(d — ¢)

o B oiad S0
8o erhdlt man ndmlich eine Funkton f,(v) =/ [ _) 1
[

auf [¢, d] definiert ist. Bezeichnet «(3) den Stetigkeitsmodul von f und

©,{8) denjenigen von f,, so gilt u,{38) =w ( Z:Z 8]. Diese Gleichheit zeigt,



