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wobei die Integrationskonstanten P; den Nebenbedingungen

1
[Plspl]_[PuP-l]_-O; [P3,P3]=“—2[P1:P-_-]=/;_;
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[P, P} = [Py, P] =0, Det (P, P, P, F) =

genigen miissen. In der stereographischen Projektion entspricht einer sol-
chen W-Kuive eine Loxodrome eines elliptischer Kreisbiischels, das die
Bilder von P, und P, als Grundpunkte besitzt und das von der Kurve

. . 1 . .
unter dem konstanten isotropen Winkel = durchsetzt wird. Die Grund-
b
punkte des Kreisbuschels sind asymprotische Punkte und singuliir, sie gehéren
also nicht zur W-Kurve.
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CURBE W ALE PLANULUI MOBIUS IZOTROP

Rezumat

Planul Mabius izotrop A se obfine prin prelungiri convenabile ale
planului izotrop obignuit =, a cirui metrici este determinati de un element
liniar ca figurd absolutd. Cum a ardtat H. Brauner [4], M are structura
topologicd a unui con pitratic I din care se exclude virful . Un home-
omorfism de la I'NF— M poate fi intuit printr-o proiectie stereograficd.
Reprezentirile Mobius (cvsre, in general, nu conservi unghiurile) formeaza
in M un grup M; corespunzitor coliniatitlor automorfe ale lui I, care,
dupd cum se gtie formeazd un grup ;.

Geometria diferentiali proiectivd a curbelor din I permite si se ca-
racterizeze toate curbele W de pe I’ sle grupulwi 9, printr-o ecuagte
naturald a(r). Existd sapte tipuri nebanale. Proiectia stereografici furni-
zeazd atunci imediat curbele W ale grupului M; fo M.

UN PROBLEME DE COUPURE LINEAIRE

PAR

IRTA
CARMEN DARIE. MIRCEA FERNEA, VLADIMIR FIRT

jubi : Myller”, Jassy.
fcali contoe o la sessian soientitigae jubilaire LA Myller
Compniication prosci | s 1970
¢ sle mathé-
de coupure sont des problémes dont le Ln'orgzifque e
e: des problemes de programmaton Umaa;; rr?ation .
odes de résolution des problémes de progr
i ¢ oupure. _
btiendra des solution des problemes fie coup e dune emtmepriee
e N admettrons que dans le dépot de m S
il ya ?nuscatégories de rwatieres prem}e::;s., eé; ?zugatégories AR
l . u - + .
eut fabrig € i
. De ces quantités on peu I gories O e ]
Ay, ByyeeesBm D nfec(t]iOn d’une unité de produit f;m de 5 p%us L
e iare premiére de la categorie . ; bour
g fini il faut fabriquer s typ

it a; ati
faut la quantité a; de mat e
i uit ..
la confection d’une unité de pro e ] pitoes T e B on
h nécessaires 4 une unite

T: ri istant on peut
idces. Du matériel exis o !
l(;ésigmara par by; le nombre de pieces du typ

it fini de la catégorie J. o
& pr%im;dgg::tant que de chaque produit fini ©

i ; i .+ dét
nous sommes conduits au -problemc suivant
duction x(xy .., Xn) qUI réalise:

Les problém
matique conduit
utilisant les méth

n fabrique x; quantites
erminer le plan de pro-

by xa T---“]’bn"xn
(1 max min L

n behas
avec les conditions sulvantes:

ﬂza.jx-- a., =0 (=1, m).
=1

é < : i-dessus €5t un rﬂodéle

& é i I'Obleme éenonce Ci de ;

LC Illodele mathemathuc dL'E P 2 oy
’-:n.:ral dans lequel rentrent aussl ICS problemes de Coupure pr OPI ement d IS
kLl >

(2)



5 . " g
200 CARMEN  DARIL, IRCCA  FURNEA, VLADIMIE  FIRTA L

S 113)1':;%81 ‘le I()iresem travail nous présenterons le modéle mathématique
eme de coupure ainsi qu’un algorithme pro :

: ( re pou -

lution de ce probléme. E D P i s

N Solerlllt @y yeeey iy des unités de matiére premiére de m catégories

Cl(])trc tache est d’en couper le plus grand nombre possible de pidces finies,

> iglrifb:lemc;e gq Q;odléxt fini est composée de ! détails. Désignons par k
e derails du type 5 qui figurent dans la iti “une

no letails compositi
unité de produit fini, e
s . . .\

) Suppgsons qu'une unité de'ranere premiere de la catégorie / puisse

ctre coupée de » maniéres et désignons par x; le nombre de déails du

(tiype J- Soit a; le nombre de dérails du type s qui s’obtiennent de unité

¢ matiere premiere de la catégorie / par la variante de coupure 7. Par

conscquent, de la matitre premiére de la catégorie { on aura

(3) Zn &y js Xij
il

détails du type s.

Aprés la coupure de 1t Sgori ié
=0 : outes les catégories de matidres ié
détail s figure ¢ e &

L n

(4) Ezaiisxa}

i=l jel
fois.
Le probléme de programmartion iinéaire qui résout ce modéle est le

LV} ¥ i 1 que

» L

22 By
(5) Z == min =Y
lgrsl k,

avec les conditions restrictives

(6) ix,-,- <a (F=1,.,m

i=1
soit maximum.

” n
E E a:js X5

=1 jexl
k,

peut l;:lonf‘er:ti.o.m_ler %es matiéres premiéres a,, @, ,...,d,. En introduisant la
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variable auxiligire £, le probléme (5), (6) se réduit au probléme de pro-

grammation linéaire suivant. Déterminer

representent justement le nombre de produits finis gqu’on

q UN  PROBLEME DE COUPURE LINEAIRE 2001

(7) max Z = §

avec les restrictions

8 g

(8) =

(9) S x=a,
=1

(10) x; =0 £ =0

En général, la matrice des éléments a;;, est de dimensions trés grandes.
De ce fait, la résolurion de ce probléme a P'aide d’un ordinateur n’est
pas aisée. En premier lieu, il se pose la questicn de la capacité de Pordi-
nateur et en second lieu le probléme de la stabilit¢ de la solution par

suite de P’accumulation des erreurs durant le calcul. ]
En ce qui suit nous présenterons un algorithme de résolution appro-

ximative d’un cas particulier, un probléme de coupurc. Nous considérerons
le cas particulier oti Pon a un seul type de mariére premigre c’est-a-dire
m = 1. Nous supposerons que cette matiére premiere est une barre de
longueur L. Il faut couper n détails, dont les longueurs soient a,...,d,
avec les conditions

Lyea 55 acgs a0,
Ces dérails il faur les avoir en quantités

CiyCayeensCp

respectivement. o
Il se pose le probleéme de réaliser ce plan avec dépense minimum de

matériel. Le modéle mathématique qui résout ce probléme est le suivant
déterminer les variantes de coupure x; de maniére que l'on ait

(11) min > x,
j=1

avec les conditions
n
2 e
(12 Z‘!‘ aAnX = Cy-

Nous avons désigné par x, le nombre des variantes de coupure du

type j et par x, la variante de coupure du tvpe j. On remarque que x;
est un vecteur 1 # composantes, ces composantes ¢tant des nombres

naturels.
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Nous désignerons par A le vecteur dont les composantes sont les
dimensions des détails qui doivent étre coupés 4 == A(a,,..., @}, €L par Ay
le vecteur aux composantes A,.=id,t(a,,...,a,,, 0,...,0). Soit également
¥k un vecteur aux s COTposantes x} = XM ey @y ey 00,0)- On désig-
nera par

Sje =L — {Ay, x;)
le reste de matiére premiére qui s’obtient par la coupure du k-i¢me détail

dans la variante de coupure j, Evidemment &, = 0.
Une composante du vecteur x; s'obtient A P'mide de la formule

Sj.k -1
ay
ot [-] désigne la partie enti¢re d’un nombre.
Les variantes de coupe peuvent s’obtenir par récurrence.
Soit x;(@j; .34} UNE variante de coupe.
La variante de coupe X4 ((@j 411 200 @41 ) SODLiENT 2 partir de la
variante x; de la maniére suivante:
a) Si aj,==0, on prendra a;4,,=0 €t S, ,,= St @in-a:, dans le cas
CONLraire @juiy, =a;, =0 et Sjiy0 = i
b) Soit £ < n le plus petit nombre naturel pour lequel a,, 450, alors

(13) ap =

Air11 = qj15

Tipyn—k~1= Ajn_k-1>
Qjtim-h = Qju—t ])
ij La—k+l 7™ Ofi1n-k + @ty

et les autres composantes a;.is rrise@-in € déterminent d’aprés la
formule (13}.
Soit X lense nble des variantes de coupe qui représentent la solution

du probléme (11), (12). Nous dirons que x; € X s

i 6,-,,<r,

1 pour k2 =1,..,n,

Qjp = Cay

oh r est un nombre donné a Pavance. L’algorithme propos¢ détermine
successivement de la formule (13) et des schémas (a) et (b), toutes les
variantes possibles. Parmi celles-ci on retiendra seulement celles qui appar-
tiennent A ensemble X. Si & la fin du calcul la condition (12) n’est pas

[Sh
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remplie, on reprend les calculs pour r + 4, A> 0. Ces calculs sont repris
jusqu’d ce que la condition (12) soit remplie.

L’algorithme proposé donne une solution approximative du probléme
(11), (12). Cette approximation est satisfaisante, parce qu’on retient comme
solution du probléeme les variantes de coupure qui utilisent au maximum
la matiére premiire. De plus Palgorithme n’a pas besoin de toute la matrice
des ¢léments a, mais seulement de I'une de ses liguce, Ceite ligne est
justement une variante x;.

Le schéma logique de lalgorithme est présenté dans la fig. 1.

A Paide de cet algorithme on a effectué a Pordinateur DACCIC-1
des calculs concernant la détermination d’une recette optimale de coupe
cl’es_;)_roflls linéaires. Les résultats obtenus ont conduit 3 Paugmentation de
Putilisation de la mati¢re premiére, en arrivant a utiliser cette matiere
premiére dans la proportion de 98,54, —99,29,.
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O PROBLEMA DE CROIRE LINTARA

Rezumat

Problemele de croire conduc la probleme de programare matematicd,
fn general matricea clementelor g, este foarte mare. Din aceastd cauzd
rezolvarea cu ajutorul unui calculator electronic a acestei probleme nu este
ugoard. In lucrare se di un algoritm de rezolvare aproximativd a unui caz
particular de problemd de croire §i anume cind avem un singur tip de
materie primid, bare de lungime L dati.
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SUR LA REPRESENTATION DES EQUATIONS
A QUATRE VARIABLES PAR DES NOMOGRAMMES
COMPOSES A POINTS ALIGNES (IIl)

AR

MARIA MIHOC

Conmmunication présentde a la session scientifigue jubilaire .A. Myler”, Jassy,
20—25 qont 1970

On utilise avec succés dans la pratique les nomogrammes a échelles
réctilignes réguliéres ou projectives autant a cause de la simplicité de leur
construction par rapport aux autres échelles fonctionnelles qu’a cause de
teur plus grande précision. Les nomogrammes composés présentent de ce
fait une plus grande utilité si des échelles rectilignes figurent parmi leurs
éléments constirutifs.

Dans Putilisation de certaines transformations afin d’obtenir des er-
reurs minimales au résultat, les échelles projectives présentent un intérét
particulier. En beaucoup de cas, les limites de variation des variables ou
bien la forme des fonctions de ces variables exigent l'utilisation des échel-
les projectives.

Dans ce travail on recherche dans quelies conditions une équation 2
guatre variables peut étre représentée 4 l'aide d’'un nomogramme composé
constitué de deux nomogrammes 3 points alignés et a échelles rectilignes
projectives qui possédent une échelle commune.

On considére Péquation 4 quatre variables de forme compléte linéaire
par rapport a4 chaque variable :

Ay xyzu 4 Ay xyz + As xyu + Ay xzu + Ay yzu - Byxy +
(1) 4 Byxz + Byxu 4 Byyz+ Byyu +Bau+Cox+Cy+
+ Cpz -} Cyu 4 1), =0.

Suivant un procédé analogue a celui présenté dans des Notes antérieu-
res [2], [3], nous écrirons les équations de Soreau qui correspondent au
nomogramme composé a échelles rectilignes projectives. Pour abaisser le



