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1. Definitionen. Tm foloenden soll bedeuien :
| =1 R meromorphe Fanktion
(i) Dy (e @l AN @) and [T {roa) g = om (roa) | N (o)) die von
. Nevanlinna [5] eingefithreten Funktionen,
(i) & () (esC)cine in der Umgebung jedes Punktes von € stetige Funk-

(i) fse(z)) cine Fir

tion mil den Ligenschallen

(1.1) by =1 o |2, im (Y a| b= +1w0

T £

(iv) ). e | (e, r:EC) die dureh die Vorsehrift
w, 4 w—a| k() "h{a)" (w,ns0)

w00 Ifrey™) b0, 0
definierte Funktion in €2 Offenbar gilt stets [w, ¢ | = 1. [Dic interessan
testen Fiille von | w, « |, Yefert die Wahl & (@) =1 a | (fre, al ist die

E . . - F L . i
sphiitische Fntfernung von w und @ [T])0 und & (@) = 2 [« = nut
=max (1. [« |} [3]].

o

(v) fmir )t (a= €) die durch die Gleichung
L)

N Vo -1
(1.3) m{roa)y = __S bow sela | dD (= roz IY)
o

lefinicrte Funktion und T (. «) ) dic Funktion {m{r, a) = Niroa) |
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2. Der erste Nevanlinnasche Fundamentalsatz. Der ersle Fundanien-
tatsatz  der Wertverteilungstheorie  stiitzt sich aul dic  klassische Jensen-
sche Formel. Es wird sich zeigen, daB letztere cine znsammengesetzte For-
mel ist. Sei

‘ +
Do={s:|z|<r, loglw|>04L, D ={z:]|2| <r, log|w|™!> 0]
und (v =) der (positive orienticrten) Rand von 1,0 Dann licfert dic Green-
sche Formel, angewandt auf das (homotop invariante) Integral

1 0o du . . .
(21) J = S  — — v — | ds (n innere Normale) mit . = log | @ | und
2= v dn an ’

-t

v = loy ik dic Gleichung
3
2
1 t ; 1 roa Tt
-—Slng | 1o dd+ N (r, o) = log [w, (0) | - _Slng —log |w  ds =
P 2 |z |dn
n ('Y'+]
1 r
= log | . 0) | + —{log Bl
—_— =
o4}

wobcel ., (2) = w () 2®&® gesetzt und {0 (0) | > 1 vorausgesetzl wurde.
Hierbei bedeutet (v, } den Teil von (v, ) in der Kreisscheibe | 2| <2 . Man
setze jetzt

(2.2) S (r, 'zu)-——"—lShhv[ (B, =T~ | 2| g rofe =11
_7':}?r
und heachte, daB die Summe rechts gleich
{2.3) Slog tdS(t, w) = \ (¢, w)(—n = Ty (r,w)
0 ¢ R t
ist. Das licfert dic Gleichung [2]
(2.4) Ty (ryo0) =log | w.(0)| + Ty {r, w).

1) Der Integrand von J (multipliziert mit |z [) hat in der Umgebung von z=0 de
Entwicklung log | we (03| —# (0,c0) log 7 +(g), wobei (s) mit 2—0 gegen Null konvergierit.

W g + a g &
Ferner folgt aus _ log |w = 0, ds >0 und — log |w|=— _—argw, —log|w|ds =
: i an- 6.3' on
arg w ds — —dargw = id logw =iw='dw = | dw]|.

Os
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Nun sl der Ausdruek 7y (r w) invariant l«.:cg(.nul.)u rdu I'ransformation
= zo- ! und somif gilt (Anwendung von (2.2) auf [} 1)

-1
(2.5) Ty (r, 0) = log | w(0) | -+ Ty (r. 10) »
milzw, (3) =w© () 3 200 (| w(0) | < 1). Das lielert wiederum dureh Sub-
traktion von (2.5)

=

i : L
Ty (r,0) — 'y (r, 0) = .,_S log |16 | d$—=N (r, 0) LN (r,c)=log w, (0) ],

0
mit 6, (3} = w (2) an(0,2-00,00 (1 1y (lie Jensensche Formel. Dureh direkte
Umfornng von Iy (r., w) kann  nun der c‘t'stc 1'un_d:nncnmlsniz der
Wertverteilungstheoric in der nachfolgenden Form bewiesen werden :
Satz 1 {Krster Nevanlinnasche Fundamentalsatzy: Man

setze |3

) 1 LT s
(2.6) Sy ey g [ ~|w |*ds (2)
B
lz]| =¥

sthed

T ot
(2.7) U ")=\"’0-.!1“‘)

2
Dunn gilt fiir jedes ae C die Gleiching _
(2.8) Ty (ry @) = Ty {7, w) — log | e, (0) | -0 (low |« ).

ir; IR . < —nl0,n) gppels
Hierbei ist w, (2) = (w () — @) et =) =aia)’ dosalzt.
Reweeis. Ersetzt man in der Jensenschen Formel w duveh w — «, so
+ +
folet unter Beriieksichtigung der Abschiitzung | log | w — a | — log

| 2| <

< log 2 ,L-l(:glai, .
(2.9 Ty (r, a) = Ty(r, ) — log | 10, (0) | - O (log | a ).

Andererseits eilt nach der Greensehen Identitat [(v ) bedentet den (posi
tiv oricntierten) Rand von Dr, (v ) = (v ), n Inncre Normale von i)

_1\' 4 0 2ds - ‘Z\ITU'P“’O‘{:)
2 ] dn .

=1 pr
und (w — w-! 1)

z) Der Integrand von J (multipliziert mit =1} nat in diesem Falle die Form
log | w, (0)|=! —n (0,0) log r + (€] -
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also, wewen | aul (~ '
, gen | 1 aul (v,) und (1) (ds -0
25
1 § di . ( - 0
nin (e |5 Wl E) A =20 e ! w s =N
s he .\ ‘ t in 38 fl.\ I= i"[) ()', '('t']‘ '
(")
Nuw aill G log |z 0 aul {" !
i i
i ¢
— P mny ] !
. loa [ w dy — avy s o low 0 = 0 = | dw |
i oy f ) i ‘ '

undd nthin

L[ [l _ \
win (e |2 | ae 172 d8Y R S w) = S () -

rh'l;’.': ‘\ 2 Al
y J
Davans folel dure ;

wans folgt dureh Integration (nach vorherigen Division dureh »)
[ et
A (f w)—
\ I} )’
]

somil kann Ty {r, w0 : in I°li i
v (o) dureh ein Fliichenintegral ansgedriickt werden, In

{2.10) T, o) O — T,(r.a) 4 0(1).

der nachfoluende 5 oK i ) i
senden Nummer soll cine Verallgemeinerung von (2.10) auf

(!.HE et \I.( L8 AW ICSC R \\(](l(“

. A]ihbnle"]e O]
. ) kt(,‘.l 1st1 [‘l 111(1

; 4 lara S ll“ 1 101 . 1 “]““(”( LT “(l( HELHEL

N 1C1 l) Cond o \ 1 ,_\(r
i — - - e = 3 =
v, A ]()“ { I()“ [ l(]”
i” £ L { E(i\(’ ( 14 it [ oy } L | = Il'i't'(. i

log |50 ) - (log k(o) — log [« |) l‘;.L" T

in die Form bringen
00+ 0 (log |«

(3.1) Ty (r, %) log | @, {0)

Dies hat zur Folge den Satzc:
Satz. 2: Man setwe

T (r. a)

g . 1N .
3.2 S (8 e i W T
( ) (J: & ('\lu I_(i) it o ".--} l._( L‘-’-":”_,I 1 f{G{(f]jl :

i :

| E’,,_ o _/.Uﬁ_\!"_"-.\'\"."\\'-\‘-(lll\ CiIt\l{f\H'fl".RlS’l'liCHl:.\' FUNRKTION A1
|
Dann ist
o j - i
(3.3) (r. o) : \ S (1w 5+ 0.
) .
Beweis. Funiichst will (Ahlfery KunstgrifT [1])
e
(3.1) Ty (. o) (,\ T (r, @) e (@)™ d o () £ O(1)
.l
Andererseits st .
) Y0 ¢ Io R
gm (r, ) dole) _z \ l \ log e, a ! dolid) gy — —-\ =
VD T =) Ry |
{ i { 0
also, wegen _
B ln__g'l_i"_({‘—t = low __’_I: (_w} _ Loy _f_t (“_} — =01}
|2, e | V] - | v -

C0 G jal® < klap & G e P)
d o (u)

1) \-lng |ze, e} ! ds () \ log [0, 4] ' ————"=»
3 (1 -+ | a7 A (V- a?)
J, = 0(1). Somit wird {e = w {2) 1)
3 {a ' H
T (r, e} = _‘g.\' (r, @) dsl@) oy =\ s w Eow.
& ki {et)! b i
. 0
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ASUPRA DELIMETARIL NOTIUNIT D) FUNCTIE CARACTERISTICA
NEVANLINN A

Rerumat

Autorul reamindesle definitiile functiilor introduse de Nevanlinna in
neraren [3]. Pornind de Ia mtegrala din (2.2) en oy - log [w v = log »/|z|
st normala interioard, regiisesle formula luj Jensen si apoi demonstreazi
primateorema fundamentali a lni Ne anlinna. In paragraful 3 se introduc
functii caracteristice generale si se demonsireaza {8.8) care dupi cum sc
vede usor, esle o eencralizare a formulei {230} din {ext.

NPMHLMIE 1 ATFEBPAN,

: 10 KAJLHOM C
Q1 ONHOM AOLALS SUAELEBDIME MATPHILAME

HOPOALENHBLIN TEH

11 TOXBEPD o L L RPVITHUE  Rwied, Cear
1. 1L : ’ .

HOTe werenonatiie HeRo-
: M COePIRAHICM HTOil GTOThI HBITHCTC l:]E‘p]p-’nl'rn]‘mn o
\ . il B ¢ - v < 1 v
”l.im"_”.mm:( aoredp ALY ()llh_lll'll‘lGIl'llm\”l\ LGN
e f'll”‘l\)"-" <"1":mr'r1xa1.\' 1L(1 < p < o0). OGpany mlll“ il saaienTos:
UL SN n!;*mnm MATPIILANI,  COCTARICHALIM ' |I'l|(‘ Ppeesn elieia
?w.””m"i" H‘Ht'illi Il‘ﬂ"[‘ﬂplli‘ fOGLISIO T TOMRE IMET0T HOHETED :
(Bypoe GyTEI, R
U enpana.
}opoerpanerie
" = )
crpaterse kel =} iR
: [leppue BaAine Peay bTaTL O '
] =p-=0C; p#L) HOMANHCHE B« ! O nf BBaDTEH
CraY _1,-( '_"I,l".l ”’ A 13, 4] Penymratt . 3. Ly it
P Ly 'n‘mmluu u‘) QIO IO JORAIBIOTG HPHTIHIH ;.DTGPO(‘ At e
aroil :nuhf‘lf;lmut.lii HPIRTUT TPCCTARIHET c?iu)g_tu%;mmm L
L, oror JoRamh s, piner €000,
all. h.Giivone ) ofo R
10K’ o npmpnia Moo S0 bRl ’
A0KETBIOTO 1} Sodlce WUKPOKOMY KiIasGy allaxonii . !l,! (-l(c,“a, =
e 111\::0 ‘po 16 1B CTATHE NTPAeT TaAwde QoTas ¢
CrinecTBen) : _
amtast ® 71 -
B ‘("1‘:er:.1 COCTONT 113 CeMiL laparpa o
i npunnt Bo atopos wansbetl DD T poat obodulaoT 1EROTOPLIC
HBL npui pupia, O BOCHPONSBRIAT Il SaGandRis Tl
oy 1l]ll”l‘ Cusmouenio (8] B rperses (r{apa L (e
SInTaTnl kL. 11} . ;Bl“ép\ , ’
pesyavraret 1. . MEHILIX OAEPATOpoi N ),
e — aparpade 13AaranT
OCHOBHMCUE}?IHnu[‘ \ungpmlmm. I3 ueTnepTOM “dpdg)l?;}qcum,m -
{ & EL a ‘ .
gg‘?e::::i 'lol;-q'mu(-) ro ApHIIMIA R uucnIenonamn]c:_:)(}]}mnm i
o . - it i OCTaB! 3l ¥
; ATPHLLAMIL, €O o
B oot DY h"Ml'll‘ool'((n.n,’l ol oOpanieHIT oneparopos, o]
Oypobe HenpepLBLMY GYIRITHL pes

aparne [, a0 onpo-
f. 0TI @ATCOPLL NCCTICIO T 18 CTATDhe [, p
:: .l)-
Ly grathe (2] —— .
T ¢ 1|If\'.m;mn|.|.\' aaredpax B 11pn<)1"}‘tY
AMOC UOCTeRNICE BPEMH B paboTis

fon. I3 meprod uddaracres :mh‘am,;
\BOJSITCH  LIEPBLie  TIPILI0REeHIT

it wospilenTon
I L. 0003HAYAeTCH MPOCTPAatCTRY 0CICOBATCIBIOCTEL K i)
1 Yoo fi - a3
epia i 000 !
dynwuuii e upocrpancrea Napau Hp.

Mypoe



