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SEUDIUEL DIFERENTIAL AL UNED VARIETATI MYLLER
BIDIMENSIONALE IN SPATIUL AFIN-UNTMODULAR (1)

DE

A ROMAN

alele intr-un sistem de plane in Tungul
(i, Gheorehicy, L
e luerari [2—1,6]
sau  conliguratii

Folasind notiunea de direetii par

anci  curbe, introdusa de A, Myller [6],
Popa s I Miron au claborat studil intr-o seric d
priviml difevite varictati pe care je-au numit  varietdti
Myller in spattile proiectiv, afin $i cuclidian.

" in prezenta Nota ne propunem si studiem o anumita confignraiic
Myller bhidimensionald in spafinl afin-unimodular care in spaiiul proicetiv
a4 fost studiata de ¥, Vamanu 17].
Consideram o suprafata (5) in spatiul
Varictatea ce urmeazi a (i studiatd arce ¢
(S). un plan (a) ce contine o dreaptit (d) nesituatii in
(8), ambele trecind prin punctal . Mctoda de lueru va I ce
obil al Tui F. Cartan. Ieuatiile generale de miscare sint :

) Al = obe,, deo=ope, (.0 =1,2.8),
ea comunii. . f.

afin-unimodular cu trei dimen-
lement generator un punct
nlannl langent
a a reperuhn

de ¢; sinl trei veetor liniar independen{i cu ovigin
uatiile de structura sint :
dot = o, of], do} = o}, o], (i,4,k = 1.2,3).
e se adangd relafia

w + 0l t+e] =0
xprimi faptul ci spatiul alin considerat este unimodular.
Tn cele cc urmeaza vom alege reperul astfel incit si aibd semnificafic
SCCA, ¢l carc oeazic vOr apare Uh nuindr de invarianti civora li se vor
terpretari gcometrice.
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1. Alegerea unui reper canenic. Consideraum veperul cu orviginea in pune-
tal 4, axa ¢ pe dreapta (), axa e inoplanui {«), iar axa e, in alara planului,
In familia reperclor de ordinnl zero eevem ¢a la variatin parametrifor scenn-
dari, punctul J{ dreapta (d) si planud {a) sa rimind lixe. ccea ce se exprimi
prin relatiile

Tt el e =] =0

Inseamni ca formele ol w? of) 6}, 0l . o} an devenit principale.
. > (3, O, ) ; e
Presupunind [o!, w*f # 0, rezultin el sceste forme constituie o bazi,
siodect ;

o = ai o' + dl e 0] = ai; ol + a5 0f
1 : a T
(1) wh = a4l ol 4wl ol 6 = i ol s el

in care eantitatile ¢ sint coclicientii de descompunere. Diferentiing exle-
rior relatile (1) si tinind scama de ceuattife de strueturid obtinem :

[ [del— al(2e] + o) + o}, o] + [dd — ad{o]+ 208) — o ol + ol o*] +

! + {(a])? ke — A el

)

aray A oa g ay — (@3 aiy) {o!, ©f] =0,
[dad, — &) (2ot — 0}) — of) Wl @] 4 [ dafy — a5 0} ~ 4]0l -~ a5 wl, o?]+
ah 1) + (G [ohe?] =0,

[dady + @ (e} -+ o) + @G ol @] + [dajy + 2ul o} + (ah - ay) o, o*]+

4 At @ aly — e oo ale + ) ady 0l
[ARN BhhH ) B i iy 1RO 1 %4a2 Hge

+ i (B aly — @l al)) A ol af, —

ad aly it ol o =0,
[dedy + 205 ©f, o' + [dad + dh (o] + 0f) — o) o). 0*] + {d 4, e}, —

“

— S ak @ o 05 @ {a) — o) @l —

b+ ahabllol, o] =g
care, la variatin pavametrilor seeundari, devin
S} — o} (221 + =

i) I A Y | s
duf, = a5 (2l — =

Wi

Y 4wt Sul —dd(xl+ el —diml R =0
.

&4 3 ] 2 - LR
}— i = = 865, — ahm] — afmy — anTE = 0,

I

Sy + ahy (=} + =) + o=t = Sy b 2wl 4 (@G — al) =1 =0,

Bt + 2= = Sak b (=l + 3D sl =0,

Din primele doud ceuatdi se vede el putem lua fivd o restringe gencralitutea

af = a} =0 ceen ce da =t = =} = 0. Aceasti fixare ave senmnilieatia ¢l planul -

e, 0, este tangent suprafetei (5). deci e; este tungent scetinnii suprafetei
cu planub («).

Observam ei dach af = o}y = ¢} = b = 0, ceuntitbe a treia, a patra
st ultimele din (3) nu fixeazd nici un parametru secundar. Keunatiile w} =
= w} =0 exprimi, tinind seama de semnificatia vectorilor ¢; si e5 si de
diferentialele lor, ¢a plancle («) sint paralele. Daeh of, = ¢f, = ¢} =}, =0,
deci w} = w} =0, dar o} # 0, cum arati diferentiala vectorului ey, dreptele
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0 confienratici sint paralcle. Se poate considera st (‘:l'/."lll cind
. e loe simaullan. Inaecasti situatic atit dreptele
ale conlisuraiict sint paralele, Fxeludem

congrientet (¢) Figniat
anilnren aeestor coeficienii a
congruentei (¢) ¢it si plancle ()
aceste cazuri. . -

Consideritin focarele congruentul

Po=dA 4 e, =12

w !
\bseiscle 7, sint dale de ceuntin

(erdy i — ey ) 23 4 (il + @)% H 1 =0

()
jar

(5) (@ & (ah — ) o7 of = ak (0¥ = 0.

desfisurabilele congruentet de eceualin

S considerim cazal cind congruenta de drepte degencreazit inlr-o stea
de dreple. Pentrn accasta l1e
M=t ey,
un panet. al razei. Impunen conditia ea el sa fic hix. Aceasla se intimpli
atunei cind d3 = 0. Dilerentiind relatin de mat sus oblinem :

dM = (w! + twh) ey + (@ + log) e + (dl + fesf) eg =2 0,

adici
wl+ fo) = 0F 4 loj = dl loi =0
Notind
o= 0f, o =daief, (=123 =TI
obtinein

4 ) S A ¢ '3. =0,
Loty =1+ ddy =y =y = 0 + lugy =1y ful =0,
si din comparares primelor douit, rezultd

i 2

Uy = (g o

. . et L
Dacii «}, = 0, regisim cazul consideralb nuu sus, 1ar dacit o}y 26 0, oblinem
_stea de dreple propric. Acum ecuatia (4) devine
L

(“:I:It + 1) =0,

eum cra de asteptat, iar ceualia (3) cste identic _\:crli‘lcatﬁ, 1}i.tr11mt‘(]n'1‘cu
iglati o consrucntei fiind con este desfasurabili. Lixcludem din consic m] a-
jile urmitoare aceasti situatie. Revenind la cazul general, observiim din
cincea si ultima ecualic (3)ed

6) - Sl + ak) = =5 {ab + ak).
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Se vede ¢a relatin
{6, Wy + =0,
cxprimi un fapl seometrie. fnadevar, asa cum aratd ccuatia {+). supralala
(8) are calitatea de suprafutia medie o congruended.

Mai observiam, folosind ceuntiile (3) Tmpreuna cu (4) sau (3) ea diseri-
minantul, dupi sennul ciruia congruentia este eliptica. parabolici sau hi-
perbolicit. se eomportiv ka variatia parametrilor sccundari de mai sus, astiel :

(7)) 8 {(ads)® + (o)

. 2 2 =y =l 2 . 2 2 E
Zethy atgy + beyy ) = 7 ;l”:ln) + (tn)* -’”:lu"'.-iz'f"l'”:n”:}:z|-

Li el en mal suos e vede ed doaedl
(7 (Ah)? + (3 — 2l i - Al aly = 0,

congruenia este parabohici.
fn ol de aceasta, si constderam planul (o). a i cenatie este:

Panctul earacleristic ab planului este dat de aceasta ccuatie. imprenna cu
ceuntin derivala

titet + (P - e e wf + (P — e e ef =0,

il iz 3 insemnind. respeetiv, coordonata neida a viclurilor axelor ey, ¢y 6.
Notind cu a4,z 2, coordonatele punctului £ s ginind seama de expresiile
formelor oF f w2 sl de faptu) cd Jwl w?] # 0. couatia de mai sus se transeric
astfel :

{*) ay et b oag ol = 0, AT S M TLE S TER TR U
Pentru realizaren scopului propus putem folost aceste relatii cerind sa fie
indeplinite anumite conditii de naturit. geometricd. 5a porninm cu ccuatiile
ce dau punctul earacteristic si s cerem ea el sit fie punectul unitate U, al
planutal (e . e4).

Aceastn se exprima prin relatiile

(S) ar_;l €T U;l = H‘i‘g + U:-j»g -+ 1 = 0.

Tinind scama de aceste ceuatii si de faptul ¢i =} = = = 0, ccuatiile (3)

devin
Sul, + ek (= 4+ 75+ dhm = 0.

Sl + 2al, = all — w3a) sl =0,
(3) a 2T 31 ) T2 :
Sad + 2k =0,

daty + () Sud, — (1 + @) wl— wy =t = 0.

STUDIUL DIFERENTIAL Al UNFEI VARIETATLE MYLLER 13

Din comparavea ultimed perechi e cenatii rezulli
2 gl oy
=4 o (2R + ) =0
Jde unde uvimeaza o, fard restrietii, putem lua az, = 0, cucare ohtinens
: gy a2 o2 B :

=1 = 0. Aeum, penultima pereche deecuntn () di ag ni = 0, fa ultn_nil
cenatic devine af =) = 0. Presupunind a3 # 0. obtinem =} ==z = 0. ,\‘s‘lf(- :

N : - 5 B » a - S . = /
rcpcml obtinut este canonie, ar @l . .rr:‘ﬂ,r:;El # 0. sint invarianty it de
ordinul intii. .

Feuatiile (1) devin:

. i :
o, wio= a0 & alod,

- = E T SN |
(1" W =0, u] = o vt 0l = 5 W
Cazul «f, = 0 trebuic studial st

Interpretarea veeterubui ¢, . Considerimi veetorul
& 2 T
dey = (ahy 0! + a0} ey o @ whe, Fodes.

Dedueein de aici ca daci veelorul oy derival este paralel cu plaoul {a).
atunci punetul - deserie © curbi pe supeafata () la care veetorul ¢, este

{anuent, s reciproc. . - -
© Ohwervam cd, in cenzul L;'cncml. o fost neeesar si [oloshm (.'(,'l!u!_ll('
(6) si (7). Aeum cenatiile (2). (1), {3}, precum s diseriminantul ecuatici (1}
devin. respectiv
o, 1] + [of, @] = 0,
2 g 2 2 %l
[de, — iy (20] — w3} ++ ay ey, © ]
= o 2 1 ot VRN TS TG R [
[dehy + ufy (@) + ©F) +dn oh @] + dabs + (2ul — o) 02— dpw © l=1,

ldady 4 203 o3 . o' + [ e oy + {ahy — i aly) o', w? =0,

[ wi— ahol— o, o] =0

1) W@ —uy o — 1 =0,
@ (W) — ay o' b — aple’) =0,
-
I )
(5 A = (ah)? + b g -
Sc vede eq supralata {S) este supralata medie pentrn congruenta (e), dacd
si nwuani dacid
1
(6,) aly =0,
jar congruenta (¢) este parabolica dacit si numai daca
PR 21
(72) L_ﬂ'.]n} + duzap =10,

. 0 + - . APeTi H - v‘- 3 !

Satisfacerca simultana n accstor relatii atrage anularea ms dl'ldniu]lll o
deoarcce «f # 0. In aceste conditii observanm din ccuatia (+) ci charu!
dublu cste ln infinit. iar suprafata medic poate [i oarcearc, i particular

suprafata suport {5} (u accasta aenzic observam ¢t of = 0, ccea ¢ expri-
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mi en desfasurabila ! = 0 (et aralid ceualia (57) esle eHindru.
Anubiren invarbudului el enoaly 0, exprimi ¢t din destisa-
rabile  este dati de ceuatin ob = 0, iav anul din focare este la infinit, i

deg = ey olep + @ ule, + o oy

Leci deslisurabila @! = 0 este un cilindru, ceea ce confirmil faptul ¢i unul
Jin focare este la infinit. Mai observim cii velatitle o = 0, alst 0 exclud
congrieniele pa aholice.
in felul sceesta e dat inferpretari geomelrice anulfri invariantilor
ahy , hy SiA.
In vederea obtinerii ceuatiilor de miseare a configuralier, von aplica
primelor doud si celel de a patra cetintic (27 lema fui Cartan. Oblinem
o} = dh el +dhob, o =die'+ ik F
Ay — iy (0} — 26} + & o] = do! + Bo¥,
(" — ol — @ ol — o = Bol+ Cob,
dad, + 204 o = o' + B

@y o) = (ahy + d ah — Bl el — (e

Rezolvind acesic ecuatii in raport cu wl, o}, of, gisim:
1 il 1 1 [
(= (i oty — 8 -, .
o} = = — Lol 4 —— o = ah o' + o,
i thin
w = (B, — B —a +dhak— Dol + (0, — C)o* = al el kol oF,

; J
i = ('_’B — 2R, 4 20l — 2ah ok + 2 4 ah + —*—) w!

S
i
i AT ) o
+ 20— 20+ dfp + — et = W ol + o
s
n carce
da = —2ad w5 + A, 0! + ) 03
1 2 1 T t
gy — by (f30 — VES i
ah == 4 A
- - - — 2 h
fig €y

ay =B, —B—dy +&akh—1, ah=0—C,

2 ] : A=l
@ = 2B — 2B+ tal — 2 ek F 2+ ah
1l
2 . I I
sz, = 2 ‘.3(,'1 + ai + .

4
(ty
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Din goimoarars exprimaritor diferentinlei defy rezulti:

e

2 24 ol i —
oy (2als w3, — (s 4 ) — dn i 1]

in felul acesta s-au ohtinul opt invarianti de ordinui al doilea oy . aia
U2k, iy .

e (‘21.’. (I']::‘t::‘:.‘llll:l”_l'lllldhl]ll‘lllﬂ]i’l de existentd si noicitale ._lj‘iin(l date unspre-
e E'-l;tm{"ii aby de doudi :n';,r.umcnf_ol_ snti%i';’l(-in(i .In _('omht!nk: (‘(i‘1“(_";}1.![]:]11:5:{:‘):“
neecsare. el determindt conlisuratia nn:wl.ru cl:}_l-:. S‘i‘-ﬁtcn.l}ll' ('l.) .t\ H-J‘}l)gh c: o
este complet illt(‘_!:‘l‘uhlit.‘i’('.t!ll‘ll accusta. funetiie ay llci )Im.c!.‘ -M-t “1"_]. ‘ﬁ]('-in;l
condlitiile de intey abilitate. ce deeury din ceuatiile do o strueterd, 1

seama e exprimarvile (1) si (). Notind

A : L Sa
dafy, = @izl + tia 0
aceste conditii sint
b4 2 . ) 3 [ —
@ o b ay (ad — 20+ @)+ + =Y

1(etl o 2y o (e = U
l iy — thoa ‘farz('-’”}l — 1) —uy ((‘:1 +aify o) tiy 5

g § 3 (. 1 By B ( gl
(i — e aly (2uys ey + iy Eoanl i (2 + ay T 12

+ i) 4 oAy 4+ ak =0 |
U, H [SPF 1 i3 .
iy 3 0t (2aly— 20k A+ 20E) - ah (1 -k 3G, +oay) Fondn = 0,

2 Yo 1 31 gt gl =
dlo 4 aly (@ — ah) — e (1 4 2 —al) — thad F anay=0,

:I
(10) !
\I

" o 2 R .| 3,1 0
-t (edy— el ) — el 1 ) 4 0y = == ity ik 0y ety :

T

: : - | 1 PRI
(s F 5 (@l ath)— L aq} by = O i (i (5 = 0.

. te minla uratoarcas . _
. mn'l']f.:(l)l;;:::a(lflllllltialnlentali-: Dat [iond i pudin (([jnA;.-f_m.'mu'.'rfm' {l’;) sr
unsprezeee frnelii ai; satisficind la relaftile gl()}‘, alinct pina [E’. (‘I!.(.:! ”z!f’“nl?(;:{'r
rald {ransformare a epatidui (Ag), ele deternind ”“)d.”"”."'. o vl ‘P[(";l' ¢! '!);"(s'
de tipul consideral, pentrit care aceste fra‘nr{u siid nn:m'f(rn_f.-; .wa_..n.r,a.mm SUS.
Determinarea acesiei varietddi reeoe la infegrarca wrmiloriiil sistent

dd = wle + ooy,

e it ol e i) e, (et + def) e,

de, = (¢, 0! + aly w?) ¢ + (—an 0 W) e, + (dho! +ape’) s,

Bye 3 w! 2wt e 8ol 4 ah wf) e,

3 de, = {ah o' + ahy i) o + (W5 o T o ye, + (ay 0!+ dn ) 05,

iy » 2 1 1 2 2L p
deg = {ah ! -+ il w?) )+ g et e, — ad) + a3) @b+ {ag + as) Wl e,
in car
: o : Ty L =
dly o oaly — @ (20 T @ @, + ) + 1 =0
In ce priveste arbitrarielatea solufic, aveustu depinde de o funche de doud
variabile.

W0 — Analels Unies lash = MATEMATICA
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3. Studierea cazului special a3 = 0. Asa cim am vizul Ia 1, anularen
coclicientulul «f, are caracter inlrinsce.

Tinind seama de faptul ea ¢f, = 0, prima ceualic {(*) este idenlic veri-
ficatit, 1ar & doua impreuna cu (§) si (8') devin

(11)

Prima exprimi ed punclud carvacteristic este nedeterminat € (ie!, 0. 1}, (%= va-
riabil). In aceste conditii avem pentru variatia veetorilor ¢, , ¢; lformulele

o=ty 8l + alwE o= Baly — el =0 = 0,

dey = wie, —wie, + wleg,  dey = ole, + oley.

Aceste ecualil exprimd faptul et atunci c¢ind punctul A se deplaseazi pe
suprafati in lungul uned Jinii ©* = 0, planul («) ramine paralel cu ¢l insusi.
Pe de alti parte, vectorul ¢, fiind tangent la linia o* = 0, inscanmni ci in
lungul acestei Linii planele (a) se confunda.

Daci In plus o) = 0, urmeazit ¢it in lungul liniei o®* = 0, veetorul ¢
isi pistreazd divectin. Ceen ce inscamni ¢d acea linic este dreapta si, deed,
suprafata {8) cste o riglatd. Teuatia (1) exprima cd unul din focarele congru-
entel este la infinit st deci una din desfisurabile este un cilindru & cirui ceua-
tic este o} = 0, cin rezulld din ccuatin (5).

Pentru fixarea reperulut in acest caz, si consideviim suprafata des-
crisi de extremitatea vectoruiui ¢y . la cave planul tangent are ccuatia

afy vt w® + {ah (1 + af) — ag ahl oyt @t — (1 4 el (2 — @) ut v = 0.

Si cerem ca acest plan si contini ¢y . Pentru aceasta trebuie sa avem
ah +1 =0, ah = K (const.).

Obtinem

cu care reperul este fixat. Iicuatiile (1) devin

1" o' =0, 0] =0 ol=—u!+ A" o =0
3 3 )

lar ccuatiile (2) sc seriu

- [ lof.0t] + (6}, o8] = [0} + o, etfs= o,

L (03, ol + [2Ke} + o} — Kol o*] = 0,

ultima fiind identie verificata intrucit w3 = 0. Nu existd deci invarianti de
ordinul intii. Feuatia (1) conduce la

(1) A—1=0,

care cxprima ca axa e, cste normata prin conditia ca virful sa se afle infocar.

De asemenea ecuatia (3) ne di

(5" (0! — Ko?) o* = 0.
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i surabily of = 0, jar pentru A = o

s e pentr = btinem desfasurabila @® = 0, Jar peh i
Observam ¢ pentruz =1 obl bt

Asnrabily o "t = 0. care cste un cilindru, Curba upr
('1(:'“[“‘5“]-:-\sb:tlnv?ztnn|'f‘\(:i{-st'ﬁ::}t';ll)i!(:i w? = 0. are langenie ce se obtin nter-
:ztlﬁl(;?ll:)]‘mull‘ tanoent ka ‘.‘s'lll)[';lril{‘-ﬂ'(.‘,)‘) cu planul‘-(m. 11“- ip“t]({;:lﬁ]]c (1(1)(,]1
onstanta & este nuld, suprafata (5} este 1':1}?031':1{:-1 b desfagur: 1
:f:-i:;;;tci (e). iar e, capati S(El‘l’l\lliﬁ(:ai‘lc gcoﬂm(‘}t‘rmu (i\'liiﬁlltzll]i]n.

B _'\pii(-ind ecuatiilor (27 lema Tui Cartan; obt

—— 4 : 3.2 1 o1 kot
Wb = @3 el + dah o7, o} = a4 el + ko, o = o T
1

i Loa -
0 = dh ol + ap o’ 2Kal + o) = (1 + ap)o Aw?,
i janti finiti i loitean.
i ‘e intra st varianti finiti de ordinul al ¢
i eare intri sapte Inv: R . Bl i SRR g—— o
Acum se¢ pot scrie co_ndlt,ulc de integ abr!ltatc. siose PO t
fundamentala de existenia acest caz. R "
Observatie. Faptul ci ccuatia (4) are accasta lorma .slmrp;l n]u este
D g ¢ t la suprafata deserisa
inzdtor arece am cerut ca planul tangen t
surprinzitor. Deoarece a mogent, Ja e
de lpun("rul M si contind axa e, . ca este una d_m suprafetele foeale
{ - Daca @, = 0, urmeazd ¢z
Ca= parficular. Dacd ay , ‘ . '
1) Ill;l s¢ poate fixa nici un paranetru sceundar, cun rezulta din (11)
\ H 3 3t m r]]):
2} ql, este invariantd, resultia tot du_ i: '
:5% ?&i) = a} w'ey, care arutd faptul ca atunc cind }l)un(,lu]l I,l
‘g)wten = Uyl 3y . o e L,
- . q ot =0, » cong |
s¢ deplascaza in lungul liniel 0, dreptele congruentel f'l.m( l-p‘]‘c o
deseriu un cilindru. De asemenca. cum ain observal mai sus, plane
sint paralele; ) '
) Asa cum aratd ceuafia
este parabolici. ' 1
Daci, in particular, ¢y =0, L
desfasurabilele sint nedeterminate. Vectorul dey s

[EHiiN

() ambele foenre sint la infinit. Congruenta

devine

dey = w; 03 .

- e < . o {a
in consccintd, toate dreptele congruentcs sint p.ualelle s c]tcc‘l,rgtlﬁ::qc”l(ul
sint p'\r'ﬂclé cu dreptele congruenten Cu aceasta s-a dal interpretarea 8
| -‘o -'. ‘ 3 . l
larii invariantului @ . S

Obsercatic. Din ccle de mar sus rez
familia de plane (a). o
%. Cazuri speciale ale supraietel (b):
particulare de plane (@) si de congruenti X
cazuri speciale referitoare la suprafata suport (5).
derim ceuatia liniilor asimptotice
(¢, ,65,d*d) =0.

wltii ¢a o3 = 0 particularizeazd

Am cercetat mai inainte cazur‘ﬂc
(¢). Si consideram acum anumite
Pentru aceasta sit consi-

Tinind seama de formulele dervivate, accasta devine

. " ooyl e i3 A = A
difel) + 2uh ol o + an (@) =0
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In primud rind, invariantit &y .l by eapita in felul acesta o interpretare
veomelrici. 19 sint cocficientii former a doua patratice diferentiale a supra-
fetei (5).
Fie
w? = aw!, {ak #£0),

o solutic a ceuatici precedente. SA puncmy conditia ¢i asimptoticele corespun-
zatoare acestel ceuntil si e drepte. Avem

dad = (e, + aey) &L

Accasta se intimpla daci in lungul asimptoticei vectorul ¢ + wey 51 va
pastra dircetin. Adiei

fd (e + weyharaae = p (0 T .},
Avind in vedere formulele derivate, semnificatia ui « si faptud ca vectorii
e, si e, sint independenti, relatin precedentii devine
w4 oaw) = u, o + ae +do = pa
Laliminind factorul @, oblinem
da — b ol + a {0} — o]) + o] =0,
care este conditia chutatd.
Pentru ca (3) si fie dublu riglata, la relatia precedentd trebuice si adan-
giim conjugata ¢l,
J RPN BT e 1 5
da — 4 ws + @ (wi — wi) + oy =0
Daei suprafata () oste desfasurabila, intre invarianti avem relatia
{fhg)? — afy e = 4.
Si consideram acum cazul particuiar cind ¢y = ¢z = 0. Suprafata (S) este
raportata la liniile asimpiotice, Consideriim cctintia @! = 0. Punind analog
problena, obiinem,
aky = 0.
fn acest caz nu putem impune conditia e suprafata (8) s lic dublu riglati,
intrucit am obfine
a:-;l =0,

caz pe care l-am exclus. Pentru ca finile asimptotice si fie nedeterminate,
adica suprafata (S} s fic un plan trebuie si avem relatiite
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1TUDE DIFFERENTIELLE DUXNE VARILTE MYLLER BIDIMENSIONNELLE
DANS L'ESPACE AFIN UNI-MODULMRI ()
Rosume
I emplovant la méthode du repere mobile d'le Cartan, on ¢tudie
Ly variété qui 4 comme ¢lément générateur un point, une (l'rou'c- et un plan
qui Sappartiennent, le point déerivant unc ‘-;1]1‘[:1(.‘(2(:5).()1] (-t:ﬂ\)ht un mp;l(,
canonique, les invariants, on donne une interprétation auw repere et on dis-
finene des cas particuliers remarguables.



