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lines of € are oblained : the laison constraints arc 2y, 4+ 7y < 1and 3],
+ ."

4+ oy <l j=1 23 D) ol == ahe == g =1 and =T it = ¥ %)

and =z = 5. ) The constraint #ee 4- @ < 1 s violated, ¢, = 3, §,.=19. i} , ..

Nouy — 2.5, henee 2.5 s added (o eu and Fo cap. ©) @y = @ = T =1 Nous nous proposons dans cette note de démontrer qu étant donné
2 =05 ap=2an=1 22 = 7. d) The eptimal  solution IS = wp =f €8 lzmg-'égcs If*l et L, d({‘-‘{ fOHY'mf;‘S sc_ntené:lelles de deux grammaires alge-
o gy = a = ¥ = 1. the other al; = 0. 2, = 9.5 7 —2.5 = 14 briques Gy et Gy non ambigues, il existe deux grammaires algébriques non

5. The aleorithm ol seetion 3 has been programmed  in FORTRAY ambigucs @, et 7, et deux morphismes Iy et F, tels que, si L,n L, est
IV and tested on a CDC 6 300 computer. A series of test problems have beep} 81%7) un langage de formes scintencwlle’s algébrique et non ambigu alors
solved with 30 jobs and 30 constraints, nteger ¢;'s randomly chosen with b L(Gg) = L (F\G)) = L, ¢t L (Gy) = L (F:G;) = L, et FiG} v FyG, soit non
equal probahility in the range [1, 30] and a densily for B (i.c. a ratio of T ambiguc. . . . o
to number of off-dizgonul positions in 1) between 0.0 and 0.6 Compu. ‘ l.a terminologie et les notions pour les catégories sont celles de [2]
tation times range Mrom 1.2 to 66.6 seeonds and rise when the density off ¢& POUT les langages f:ol‘m_els —de [3]. .
B is larger than 0.4, Scvers! sevies of similar problens, with 2 density off . - Soit C la catégone dont les objets C, sont les grammaires algé-
0.7 and inercasing numbers of jobs aid machines have also been solved | brigues et les fleches — les morphlsmcs“preserva,nt strictement la longueur
with variants of the algorithm, i.e. different initial velues for the %, and f €8 mots (morphismes lettre en lettre”) ; on démontre ([8]) que C est &
a few more or a few less iferations in computing their last values, "The ov P}’Od“_‘t-“- produits fibrés et sommcs. Une grammaire algt;’:bmque (0,‘1 con-
rall computing time appears to be rather insensitive to these changes, a tEXt'“'C") est donc un quadruplet G =<0,X,P 8>, o O est Palpha-
is around 6 sceonds for problems with 30 johs and 30 machines. bet total, A-l'zil!)llabet terminal, P-un sous-ensemble finj de (0 —
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Démonstration. Soit G, et G, deux objets quelconques de C. La con-
truction du produit G = G; X G, est connue 8]1:0 =0, X0, X =X, X
Xoy S — S, X Ss »__P == {(w, v) : ({p: (W), P (©), (pe(w), pa(0)) € Pl}
P,)cC (0 — X) x O oit p, et p, sont les projections canoniques de 0.
onsidérons deux morphismes fi i Gy — Gy, i = 1, 2 et soit ((pu, P:)s (S S2))
produit fibré correspondant G,, ou
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Pexistence d’une inclusion naturelle j : G, — G est évidente. Considérong
maintenant les deux morphismes F, et F; tels que Fy(v) =2 = F,(a)
pour tout @ € X, uX,ctouG, xG,est exactement le produit fibré, ie,

G, 16,
e ~
" S
-~ ~.
e - N
G, ~ (7,
T~ -
'
T.\\. L,
LT - 1
F.G,UFG,

L = L (Fip, (G, xG,)) = L (Fyp. (G, X Gy))_est nlal]ifc§tenlellt le plus
grand sous-langage de Dintersection L, L., engendré par les parties§ ¢
isomorphes de G, et G.. Pour tout mot terminal @ € (L, 0 L) L on
a au moins deux dérivations différentes dans
vement. La non ambiguité de F.G, u F.,G; exclut Pexistence de tels mots,
done (L, L)) — L = & ou L =Ln L. . .

2. Nous ne connaissons pas la démonstration de laffirmation in-
verse & la proposition donnée ci-dessus. Mais sous certains restrictions on a:

Théoreme. Soit L, el L, deux langages algébriques non ambigus des
formes sentencielles de deux grammaires algébriques non ambigués G, et G,,
“telles que Ly nv Ly soit un langage de formnes sente:gc-wl!es’aigébnque et non
ambign. Il existe Gy el G,, Fy et I, tels que L(G)=L,, L(G)=1L; ¢
F.G; v F.G, soit non ambigue. .

Démonstration. Construisons les grammaires G; (¢ = 1, 2) de maniere

'.IU.C
X; = O¢;
0, = 0, b (0, —X), 0in by (0, — X)) = @ et b sont des
bijections ;

o= {(by(u), w); (0, w) Plou{(b:{u),u);u = 0, —Xi};

S = by (S0

La non ambiguité de G, et G, implique, vu la construction, celle de G, G;.‘;
alors le produit fibré {

-

G, xG,

- -
F.G,UFG;

existe avee F (by(w)) = F; (be(u')) si et seulement si u =1u'; Pident
cation des symboles supplémentaires inclus pour la construction de G; 1
nlique la non ambiguité de F.G, OS5, .

SUR LINTERSECTION DES LANGAGES ALGEBRIQUES |

tencielles n'est pas close pour Finterscction.
Joge

alu¢briques reste 4 démontrer, puisque un langage algébrique non ambign
pest pas
langages

B hrenfeucht, Ao Rosenberz. G.

Mac
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FG, ct dans FiG, respecti- gusehnorr C.l

Regn de 10, X, 1977

Ce résultat remonte an fait que la elasse des langages de formes sen-
Cependant Taffirmation ana-
4 celle du Théoréme et concernant un couple quelconque de langages

néecessairement un langage de formes sentencielles ; méme des
finis qui ne le sont pas [1] existent,
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