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a left C-ring ;|
<+ Im o,

- a.3;1+ 1

as its identity; Kero, 18 @ two-sided ideal of I, which is
Im o, -Ker o,= Im o..{0}, Ker o, - Im o= {0}.Im g, , = Ker o,
(& semidirect sum of groups).

We have also the identities: b-a—bex,, a-b=asb, av
4 0-ay, for all @ = @ + 2.5 I, a, &, = Kerg,, b, @, = Ime,.
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SUR LES ESPACES BITOPOLOGIQUES s-CONNEXES

PAR

5. N. MATIESHHWARI et G, TAPI

Dans un espace topologique X, une partic 4 de .X est dite semi-
onverle [3]} s’il existe un enscmble O ouvert dans X tel que 0 € AceclO
oit ¢l O dénote Padhérence de O dans X. Un cnsemble est dit semijcrmé
si son corf’lplementan‘e est semiouvert. L’interscetion de tous les ensembles
semifermes gontenant A est dite semiadhérence de A ct est -noiée'scl A3
elle est toujours semifermé f1}. L’cnsemble 4 est semifermé si et «seu3
lement si A = sel 4 [1]. Afin que p e scl 4, il faut et il suffit que ;;out
ensemble semiouvert contenant p rencontre 4 [1}. De plus, 4 <
C@AccuLaAc:Bmmmwmm11cmlleewmeMmmhiue
(X, Ty, T.) est un cnsemble X muni de deux topologics T, etg’}l‘q 5
- b Ensembles <17,b_j >-s*;emiséparés. Définition 1. Deux ensembles A
e ans un espace bitopologique (X, 4 n 1,4 >-semiséparé
AT — sl % = _.I":!"J St qscl E4 1'_,] 1}; :’ ,z',Tj')e ?ti?’tt‘z}fl,j >-semiséparés

Remarque 1. Deux ensembles <, j >-semiséparés sont nécessai-
rement disjoints. La réciproque n’est pas, en général, vraie.

Remargue 2. Soient les ensembles A, B <i, j>-semiséparés
et D = B. Alors, C ¢t D sont <i, j> scmisépalzé‘§.> semiscparés, ¢4

Remarque 3. Soient 4 un ensemble T;-semiouver
{ . ¢ - t et B un cnsemble
T t o . . 4 . - r I ’ .
“éij ifrrf:lolt;: fl % .Alors, 4 ct B sont <i, j>-semiséparés si ct seulement
Proposition 1. 87 4, B sont <3, j 8¢ 1
1. - son , j>-semiséparés et Ay B est biou-
vert, %o’rs A est Ti-semiouvert et B est Tj-scmiou%ert. o
dmonstration. On utilise les relations (A y B) n (X ~T; — =
et'(4y B)n (X — T, — sel 4)— B. ( : sl =
. Proposition 2. Soi ek )
i ] ; . Soient (Y, T;,T;) un sous-espace biouvert d'un ecs-
Pgsejbitipolqg:’,que’ (Jg, T,, iz), AcY et Bc Y. Alors, A et B sont
<1, emiséparés  dans ' b 4 iy )
bpurss dums 1 st et seulement st ils sont <i, j >-semi-
La démonstration est immédiate.
J %‘tEspacgs bitopologiques s-connexes. Definition 2. On dit que Pes-
e ¢ qpolpgaque (X, T,, T.) est s-connexe, §'il ne peut pas s’exprimer
Wrcu]mci:z de deux ensembles non vides <i,  >-semiséparés.
iy .O-n a(:r\’ln [6] a introduit la notion d’espace bitopologique

Pr L . r
oposition 3. Un espace bitopologique s-connexe est connexe.
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Remarque 4. La réeiproquce de la praposition 3 n’cst pas, en général,

vraie comme il suit de In considération suivante: X—fa b, e dY, T1— 1, {a}, Lxemple, V= {a, b} et T'y= T.= {@. {a}. {b}, XL

{6}, {a, b}, fa, b, e}, X} et To= (@, laf, {b}, {a bj, XJ. Remarque 5. Soient X== {a, b}, Ty= {@. {at, 1b}, X} et T,=
On’ démontre aisément la =g, N Alors (X, T, T',) est s-connexe mais H nest pas localement
Proposition 4. Pour quiun espace  bitopologigiee (X, T, 7)) soit| s-connexe.

s-connexe il faul et il suffit qucil Weriste ancnn sous-ensemble non vide| i uatilisant la proposition 7 on prouve la,

de X qui soit @ la fois Tysemionuvert et T -semifering. Proposition 12. Dans wun espace bitopologique localement s-connere,
Proposition 5. Pour quun c.s’pa.u(:_br’lr;po!of:’rpu- (X, T..T,) ne soit tout sousespace bionvert est localement s-conneae.

pas s-connexe il fant el i suffit que X wmuidsse eaprimer comine une ré. Definition 5. Soicnt X wun espace bitopologique localement s-conncre

wnion de dewx ensembles non vides, disjoints A ot B de sorte que A soit et p € X. La s-composante de p est la réunion des parties biouvertes s-co-

T -semiouvert (resp. Ti-semifermé) et B, Tpsemiouver! (reip. Tr-semifermé). nneres de X conlenanti p.
Clest une conséquence de la proposilion L Proposition 13. Toule s-composanic d'un espace bilopologique loca-
Définition 3. On dit qu’une partiec A dun cspace bitopologique (X, lement s-connere cst biowverte s-connexe.

T, T.) est un ensemble s-conncwe, si le sonsespuce A de X est s-connee, Clest une conséquence du corollaire 1.
Remarque 3. Tout ensemble réduit & un puint esk s-connexe. Proposition 14. Soit X wun espuce bilopologique localement s-connerve.
Proposition 6. Soit (X, T, T.) un espave bilopologique. Si A, B Chaque s-compusante d'une partic biouverte de X cst biowverte.

sonl <, j>-semiséparés dans X, Penscinble I2 est biouverl s-connexe, Cela résulte des prepositions 12 et 13,

Fc A4 yB, alors Ec 4 ou <= B. Comme dons [2], p. 203, on démontre Ia,

Démonstration. On a E= (E n A) v (E n B). Supposons que Eq
nd#£@#En B Puisque Endect En B sont <i, 7 >-scmiséparés,
I étant biouvert, ils sont <i, j>-semiséparés dans F. Done, £ n B=
= g ou En A= g. .

Proposition 7. Soient (X, T, 2} un espace bilopologique, Ii bio
vert, I bisemiouvert et E < F. Si E est s-connerve dans X alors E e
s-connexe dans F. {

Démonstration. Si I n’est pas s-connexe dans F alors en vertu des
théoremes 2.4 et 2.3 dans [4], it résulte que I n’est pas s-connexe dans X,

Proposition 8. Soit (X, Ty, T.) un espace bitupologique. Si I est biow
verl s-connexe dans X et E = F c T, —scl &£ n T, —scl E alors, F e
s-conmnerc.

En suivant la méme méthode qu’en [2], p. 201, on obtient:

Proposition 9. Dans un espace bitepologique (X, T',. T,), si dews
ensembles A el B sont biouverts s-connexes el non <i, j >-semiséparés alon
Au B est s-connere.

Proposition 10. Soit {D; [} € AL une famille densembles  biowverly 2
s-connewes dans un espace bitopologique (X, Ty, T.). Si un membre D,, 3
la famille west pas <i, j>-semiséparés d'un autre membie quelcong
alors U, est biouvert s-connerc.

Corollaire 1. La réunion ¢’unc famille d'enscrbles biouverts s-com:
nexes, dont Iintersection n’est pas vide, est un cnsemble s-connexe,

En utilisant le Théoréme 2.8 dans [4], on démontre la.

Proposition 11. L’image homc¢omorphe d'un espace  bitopologiqu
s-connhexe cst s-connexe.

Définition 4. On dit qu'un espace bitopologique (X, T, T.) est loc
lement s-connexe si powr tout point w de X et tonl ensemble O ouvert p8
repport a T et contenant x, il eviste un ensemble G biouovert s-connexe
que ¢ =G < 0. _ ‘ )

Remarque 4. Le fail qu'un espace  bitopalogique (X, 7T, T,
localement s-connexe n'implique pas qu'il est s-connexc.

Proposition 15. Dena s-composantes distincles sont  <i, j>-semi-

| slparées.

Cerollaire 2. La famille de toutes lcs s-composantes d’un cspace
bitopologique localement s-connexe X est une partition de X,

Proposition 16. Toute s-composante localement s-conneiwe d'un espace
bitopologique est bifermé

Cella résulte du corollaire 2 ct la proposition 13.

Comme dans [2], p. 216, on obtient:

Proposition 17. Soil (X, T, T.) un espacc bitopologique localement
s-conneiee. Si G est biowvert dans X et si A est une s-composante dans G
alors T;‘ e I"T(.’I) nGg= g_
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