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0. Introduction. Dans P'espace projectil /2, on considere une surface
seguliore X de classe CH{E2 1) et chague point M (i, .y = X, on attache
in cone quadratique (), dont Je sommet est au point M. On v distingue
‘rois variétés biparamétriques de cones gquadratigues, selon que Ies droites
suivant Jesquelles le plan (m) — tangent & X en M- coupe o cone () sont :

1) réelles ot distinetes, 2) imaginaires ou 3 réelles o colncidentes. Nous

\ aotons ces varietés par (20 (11} £a). ot les valeurs 1,23 de Iadice @
crrespondent aux trois situations mentiondes et. dans la paranthese sant
¥ precizés - le nombre 2 des parametres, Pespeoe Tt la signature 1 du cane

génératenr. lespace projuctif ambiant, /2, (3] Les varictés 7y, ., oont 16
Audices dans 12 nous allons nous oceuper des variétes Ty, que nous nam-
nons ebugriences de cones guadratigies fangenls a la spurfuce suppord e

* Dimage de Py dans Pespace S, (2] est une surface. que nons notons par
H V.. Les indices utilisés sont: k=1, 2; == 1,203, a=03; 5= 1.7

1. Les formules Frenet et le théoréme fondamental. Nous choisis-
coms les reperes dlordre zévo par les mémes conditions que dans {27, do
ssaniere que Uéquation du edne local. rapporte @ ces Teperes, est

11 U(Hl. Moo 1) = i\'l}: ! (_‘.J-F'. (\.:n)-: — {1, 4 ji(”h; “.t)-

a ¢, ~ont les paramities secondaires. Avee les conditions de fixit¢ d'un
roint dans 17, (ou du point-image () dans S, ‘2 }. nous obitenons huit pfal-

b fiens principanx dlordre zéro s e @ W o} o — o}, o] — ol
e) @} En excuant de Pétude Jes variétes pour lesquelles an moins un
2o ces plaffiens est = 0 on feg. @ft == 0 (variétés, dont les images 1, sont
vituées dans un espace projectil [, (v - 8), nous notons: @ = e .
@) ta? = omyaede) — @ = oy, el Alors e plan (). détermindé par
Ao ot dAe, a Péguation
e (1.2} () = 2y ¥ -+ 2 4% — ¥ = 0,

Lintersection du plan (IT) ¢t du ¢dne Jocal () est donnée par le svst dme

(l 3) ‘ll\" Gogext — XY = 0. {] 1%1, (11): —2 ayag ) r? (] 73) ("-‘.')'l:”'
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Afin que (1) soit tangent & (¢) il est néeessaire b suffisant que Pon ait

(1.4) o 4 of 1, oy 20 % 0.

En continuant & appliquer Ualgorithme de la méthode du repére mobile

de Cartan, on obtient |2 dquations, qui, pour: s = o, ¥5 2% X
IV ) R 1. avee 2, # 0, donnent les 7 pfaffiens principaux du

1 ordre: of, o8, o, o, Les 7 paramdétres secondaiies £, ¢tant Tixds, nous
avons le repire Frenet (du 1e0 ordre) de la congruence, § invariants inis
duler ordre(py  xr. pu = % pr - Te. pe=2%.ps =%y pE - L pipupe
# 0 et 14 invariants finis do T ordre (py ... Prs). Aucune des conditions
d'intégratibilité n'est finie. Les formules Frenet sont:

ddo = [—3praeh | {(po + pa)ed il Ao 4 agdy-tprog Ay
dAL = pspol Ao 4 prinolh AL 4 praged 4 4 pisaof s,
()] dde = poak At pranoh A+ (Prionad — pewddds + proa o ds
dds = paia wf to -k Prsin o Ay {Prr.a 0y - paeng) Ay
-+ (/’n.n (’J'u‘ s 0)& — 0)3)."1 A

Théoréme fondamental. FEiant donnis sur une surface végulidre X < Iy,
dewx formes de Pfaff lmmdairement indé pendantes ef 19 fonctions réguliéres,
P pre. 0ft f3 - fE =10 pypapa# O v @ une congruence de cdnes gita-
dratiques langends @ X, wniguement délermindée a wne (ransformalion projee-
troe prés. powr laguelle los formes of les fonctions donndes sonf les formes thva-
pianies of les prvarianls fings,

Remargue 1.1, Vu L relation i 4 pf = 1, on a I8 invariants finis
indépendants. Cest Je méme nombre que chez les varictés T[]

2. Interprétations géométriques. I.'¢quation du cdne local, rapporté
au repere Frenet, éant

(2.1) O (e, 1) = (a0 - (a3 (1) = 0, 2 pf (n, wl,
avec {1.3) nous obtenons
gy MO T HMNAQ AT 0b ol Ty = pl) ()

N A 2 A A g R e L

T2 = 0 st un cdne quadratique. 1, est le semmct du cone {0, A4, est e
sommet du come (7). Ay & (700 1o plan tangent & (1) au point Ay esc
v 0, Ce plan est tangent aussi au cone (7.4, la dreite de contact étant
Ay Ay Le point Ay ot la draite oy L. déterminent e plan 0" = 0, Le plan
polaire du point o, par rapport au céne (@) est 1! = 0. Les inlersections
des plans {(x' - 00 vt = 0} ot de (¥ 0, " == 0) sont fes droites o, A,
respectivement o, 1. Vintersection des denx dernicres droites étant e
sommet 4, Le plan v* = 0 a comme droite de pdles, relativemoent au cone
(0). la droite A A, ot Uintersection de cette droite avee o1, ost e sor-
met o
Soit K A, <1, un point voisin a A, ot les birapports

i (A'!‘A“) Ao Ay Use R =2 {A,, A [ A e, R Avec 1.3

on obtient

B 1 I 3 ('..é

B e bt ) P“)(.Zf, (ﬁi LY 3 pe)s
1 e

ot n = (1=3p0) — (Pt o 3.-”12); '
wg g

d'on il resubte Ta relation 7, @b - T, 0f — 0. Elinterpretation des invaniants
e est chtenue d‘une manicre analogne que pour les variétes 17 (1]
Alentionons encore que Ay est situé sur fes quadriques (7)) et (T4} 1es plans
tangents & () et & (£2) au point o, sont {(IH) = At = b v? 0'. (It
_ xt — p,y® <= 0. Les plans (I1). (i1,). (H.) appartiennent @ un meme fas-
cicule de plans avant pour axe. la droite de contact du plan {i1) avee le

hme ()0 (d) = (O P 7opae A7 2, hoe R).

.
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