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Résume
Dans cet article on prouve le
Ihéoreme.  Pour wun foucleur w:& — 8" ot & & sonl des sites el u

ITE ' - . . F o " v PR 3
1 fc[mc!uu continu ¢l discret, le descent d'un préchamp (resp. champ) sur
& est wn prechamp (resp. champ) sur &,

FUNCTORT BIACOPERITORI
(Bl B

GH, BADD

Fixam un univers 0= @ si toate categoriile considerate vor fi presu-
puse elemente ale Tai A0

Reamintim (171} ¢it dacd ($, ) este un Af-sit mic, atunci $-categoria
fibrati N se numeste $-clmp (B-precimp), dacd topologia = este mai putin
find ca topologia de N-desant cfectiv universal (resp. N-desant universal)
a lui & adicd, daci pentru oricare § & Ob (§) si oricare & & =(8) functorul
restrictic

(1 Cartg (§/S, X} — Cartg (R, X)

este o echivalentd de categorii (functor deplin fidel).

Daci & i § sint doud #-categorii fibrate iar u: § — § un &-functor
cartezian, vom spune ca o este un functor biacoperitor dacd pentru
oricare &-cimp N, functorul restricgic

(2)

este o cchivalentd de categorii.

Din (1) rezultd imediat cd dacd & € (5} atunci functorul de incluziune
canonica & — $/S este un functor biacoperitor; la fel orice echivalenta
este un functor bhiacoperitor.

Daci P este un obicct din &7 atunci f-categoria seindatd asociatd
lui P sc¢ poate, evident, identifica cu S-categoria &/I' = &7/1" 20 &, iar dacd

E:_‘I\
me P o Q este un morfism  din &7 atunci existi un é-functor canonic
S 8P > 8/Q de S-categorii scindate ce face comutativd diagrama

Carty (g, X) — Cart, {9, X}




314 GEL RADY 5

§/p_SM  sjo__ .8

I |h
+ 1

RPN "'

AL + &0 o G

Teorema 1. Dacd in: Y — Q este un morfism biacoperitor in topologia
=, atunct &-funclorul §fm . §/P — 8/Q este biacoperitor, ¢
) I)GHIO.H.Y/}‘(I!H’. Presupunem mai intil ¢i m este monomorfism biacope-
ritor, deci pentru oricare 8 &€ Ob(8), Ts = Py X hs > hg este o mfi(nqrp'
lai 8. Dacd I este subcategoria plini a lui 818 asociati .]uihl". att;nci‘ e(z:
(.k.zut, PL= 8/0 dar §lhs = 8/S, cid & oeste deplin fidel si de?ci functorul
&Py — §[h  este biacoperitor, pentru cd ciurnl P — B8 ;3<te de N-desant
efectiv universal, oricare ar fi S-cimpul X. ) ‘ :

Daci @ = 111:1 hs atunet - [Q = lim 8/hs, &/P = lim $/1% si totul rezulta
din diagrama comutativa - -

Curt;-\ (3/Q, X} = Cnrt@ (3/1, N)
fim Carty ( ;
im Cartg (3/hs. X) > fim Cartg (81, N)
Dacd m este epimorfis i T — S s s L.
e I ism biacoperitor, atunci in & existi diagrama
A X e
Pea Py X PP —a Q,
3
wd

de unde diagrama exactd de categorii scindate,

g1 h]
oo8a &la Sfm
37— 5P X P 8P 310,
8/8

. Cum A estec monomorfism biacoperitor, $/A este functor biacoperitor
s1 deci pentru oricare &-cimp X functorul

Cartg (8/A, X): Carty (8/Pg x P, X) — Cart, (3/P, X)

este o echivalenfd de categorii.
Din diagrama exacti

Cartg {(8/m, X) Carty (8 4
) ] ) & 5 aArLy (@/2, 4\)
Cartg (8/Q, X) » Carty (8/1, X) e

Cart (5/8, N)
‘ . Cartg (8/A, X)
Cartg (8/Pg x I, X) + Cartg (8/P, X)
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rezultit cif, Cartg (§/2, X} = Cartg (88, X} si deci Cartg (8/m, X) este o
echivalentd de categorii.

Cazul gencral se reduce la cele doud cazuri precedente cdel m se poate
scrie sub forma unui produs dintre un epimorfism biacoperitor ¢ un meno-
morfism biacoperitor s evident, compunerea a doi functori biacoperitori
este siea un functor biacoperitor,

Olservalic. Dacik mi: P — Q este un mounomorfism acoperitor {dect
hiacoperitor] in topologia = atunci pentru oricare S-precimp X, functerul
restrictie,

Cartyg (8/Q, NX) — Cartg (§/1', X)
este deplin fidel.

Teorema 2. Fie & wn sil si w1 % = § wn S-funclor carlezian surjeciiv
pe obiecte inlre doud &-calegorii fibrale. Dacd & cste B-cimp, atunci 1 osle
functor biacoperitor dacd si manal dacd adwmite un guasi-univers la stinga.

Demonstrafic. Necesitatea rezultd imediat din urmitoarea cehivalonta
de categorti

Cartg (§, J) —=- Cartg (&, 9).
Reciproe, fic v:§ - & un  &-functor cartezian astfel incit on = lg,

Rezultd de aici imediat, ca pentru oricare $-cimp X functorul restrictie,

este esential surjectiv, cici dacd [ estc un obiect din Cartg (%, N} atunci

0(fu) = fou < f.

Daca

3+

X

£

I
b ml
i
£
sint doud morfisme din Cartg (§, X) astfel incit m % w=n ¥ atunci
m — n clcl u# este surjectiv pe obiecte.
In sfirsit, dacd
Sn
. ——+
g lw X
b,
i

este un morfism din Cartg (¥, X) atunci morfismul

;
o S
& l n y e
&
definit prin  m(x) = m(u)x)) = m'(¥’), » € 0b(§), &' € Ob(#), are pro-
prietatea cd m ¥ u = m’.
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FONCTEITRS BICOUNTRRANTS

Ritsinnd

Solt (8, 7) un site ¢lément  d'un univers finé AL ST P > Q est un
morphisme bicouvrant dans &7, alors le foncteur canonique & m des caté
gories scindées, associces aux  préfaisceaux P et O, &m: 8P 5 8/0Q est

-t E ool o4 N

bicouvrant.

COMPACITE DANS LES LSPACES BITOPOLOGIQUILS
TAR
T BIRSAN

Conmmunication présentée 3 Lo session scientifique de PUniversita
LAL L Cuza' de 15 - 27 oclobre 1963

La notion d’espace bitopologique a ét¢ introduite en 1963 par J. €
Kelly 4. Des proprictés de séparation de ces espaces se sont occupé
J. € Kelly 4 et L P Lane 5, 6. Les espaces bhitopologiyues
comnexes ont été ¢tudiés par W. J. Pervin (7] et par moi-méme |1

Dans cette Note nous deéfinissons les notions despace hitopologique
compact et d'espace bitopologinue Jocalement compact et indiquons quel-
(ues proprictes.

[. Espares hitopalogiques compaets

. Déiinitions. Excemples

11 est facile de voir qu'on peut substituer 'axiome de définition d'un
espace topologique compact par Paxiome suivant:

Pour lout recouvrement owverl il existe wn reconvrement ouverl plus fin
et fini.

Cette remargue suggere la

Déiinition 1. Un espace bitopologique (N, 8, @) est S-compact par
rapport @ @ s'il vérifie Faxiome suivant:

Pour toul reconvrement S-owvert de N il existe un recouvrenent Q-onverl
plus fin cb fini.

Lespace (X, £, Q) esl réciproquement compdct sl est E-compact  par
rapport a & el Q-compact par rapporl a 2.

Remargues. 1. De {agon analogue, un espace bitopologique (Y, &, Q)
est &-Lindelsf par rapport & & (3-paracompact par rapport a &, E-mitacom-
pact par rappori ¢ @) si pour tout recouvrement F-ouvert de Y il existe
un recouvrement Q-otvert plus fin et dénombrable (localement fini, pone-
tuellement {ini).



