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PROPRIETATI ALE STRUCTURILQOR TRANZITIVI
Rezumat

Problema studierii unei perechi de distributii (¥, M) pe o varietate
dlflerenuabxla de cla:sé C.°°, a cdror sumd V' 4+ M genereazd distributia pla-
neior tangente yi avind intersectia netriviald, a fost pusd de autor in [2].

In prezenta Notd se dan exemple de structuri tranzitive si sint cuprinse

rezultate privind prelungirea acestor structuri fibrate principale asociate,

tensorul de structurd al unei Gy-structuri {vezi § 2), conexiuni §i grupuri
de olonomie,

UNE REMARQUE SUR L’ARTICLE ,,LES PSEUDOCOMPLEXIS
DE COCHAINES ET LEURS APPLICATIONS GEOMETRIQU S

PAR

1ZU VAISMAN

1. Dans notre article ,,Les pseudocomplexes de cochaines et leurs appli-
cations géométriques” publié dans ces Annales, T. XIV, 1968, pp. 106 — 136,
nous avons présenté une généralisation des complexes de cochaines et nous
avons donné quelques applications géomérriques de celle-ci. Parmi elles se
trouve la discussion (§ 2.4 de Particle) d’une situation of intervient une
dérivation § du premier degré, dite spéeiale et non dégénérée (pour tous
les résultats, notions et notations ci-dessous voir Particle en discussion).
A Pégard de cete situation, M-lle E. Vamanu nous a arttiré I’artention sur
le fait qu'une pareille dérivation a la propriété 8% =0 pour toute forme
différentielle % et pas seulement pour une fonction x (malgré que la
forme compliquée de la seconde condition {57) ne le laissait pas voir),
ce qui rend banale la situation mentionnée, car, contrairement a ce qu’on
affirme a la page 128 de Particle, (Q, §) est un complexe de cochaine..
En lui remerciant, nous montrons ici que les considérations du § 2.4 de
notre article précédent gardent leur signification si I'on change conveni-
blement la définition de la notion de dérivation non-dégénérée,

Donnons d’abord une démonstration de la remarque faite (d’une au-
tre maniére} par M-lle Vamanu. Soit § une dérivation spéciale et 7 une
forme quelconque. En remplacant dans Pexpression locale de 7 les dx'
par dx, nous obtenons un opérateur x de degré zéro, agissant sur les
formes et il est simple de voir que P’hypothése 3% f =0 pour toute fonc-
tion f implique

(1) Ay = Ad.

Donge, si « est du type 7= 7/u, nous avons a7 - zdu, 8°7 =0,
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SI & est non-dégénérée, 7 est évidemment une opcration biunivoque,
donc toute forme 7 est du type précédent et il suir que l'expression gé-
nérale de 3 est

(2) 8 = ydy !

et quon a toujours §%. =0, c.q.f.d. De plus, il résulte immédiatement
que 3 vérifie aussi le lemme classique de Poincars.

. Mamtenan_t, remarquons que dans le § 2.4 de notre article, la con-
dition que & soit non-dégénérée intervient seulement dans la démonstra-
tion du lemme de la page 129. Mais il est clair (voir [article) que ce
lemme reste ausi valable dans des conditions plus générales, par exemple
il Sll‘ff:lt. d’avoir Tro 40 {» est le tenseur du type {1,1) qu,i entre dans
%a deflmuon.de 3). Done, pour que les conditions du § 2.4 discuré garden‘t
leur intérér 1l suffit qu’on définisse les dérivations ﬁbn—dégénérées par la
condition Trz =0 au lieu de Dety == 0. (De plus la forme correcte de lg
formule (67) § 2.4 est S, v 1 (U).)

L’existence des dérivations spéciales 8, telles que 32 =0 (en général)
et Tr o=t 0 est démontrée par Pexemple suivant: la dérivation deéfinie
dans Pespace arithmétique i trois dimensions par les conditions

dx' =0, dx? - dxs, S dxd,
Sdx') = x'dx? f dx' d(dx®) =0, & {dx*) = 0.
2. Nous profitons de cette occasion pour corriger aussi une autre ine-

xactité de Particle en question. Dans les indicarions sur les G-structures
complexes & la fin du § 2.2, la formule (18) doit étre remplacée par

Of A O =0, et daqs_ lalinéa qui suit 3 certe formule, au lieu de ,,remar-
quons que la condition (14) garde la méme expression* on lira ,la condi-
ton (14) devient w,, /O — 0%,

O OBSERVATIE ASUIPA ARTICOLULU] LCSEUDOCOMPLEXNILE DE COLANTURI
SI APLICATIILE LOR GEOMETRICE"

Rezumaz

Se precizeazd condi;iil.e de valabilitate ale unora din rezulratele artico-
lului mentionat al autorului.
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COMPLEXES DE CONES QUADRATIQUES DANS L’ESPACE
EQUIAFFINE ET EUCLIDIEN A TROIS DIMENSIONS

PAR

D. RIMER

§ 1. Introduction. Nous nommons complexe de cones quadratiques
une variété & trois dimensions, de cdnes quadratiques. La géométrie dif-
ferentielle de ces variétés dans Pespace équiaffine et euclidien a trois
dimensions a été étudiée par Gh. Gheorghiev en [4, 5], en partant de
Pétude des champs de vecteurs. Dans le cas affine elles constituent un cas
d’exception dans le processus de canonisation du repére des champs non-
stationnaires de directions.

En [10—15] nous nous sommes occupés des variétés ¥ de cones qua-
dratiques 4 un ou deux paramértres en P;, A,, E, et & trois paramétres en
P;. Dans tous les cas érudiés, nous avons interprété les variétés 17 de cénes
quadratiques des espaces a trois dimensions comme des variétés ponctuelles
I, situées sur une hypersurface de dimension huit d’un espace projectif
Sy, 4 neuf dimensions et nous avons appliqué la méthode du repére mobile
de Cartan 2 la variété ponctuelle IV, Le repére canonique étant dérerminé,
nous avons trouvé des interprétations géométriques par des considérations
faites sur les variétés 17 ¢t |" mémes, ainsi que sur les figures qu’on leur
associe de maniére naturelle,

En wtilisant la méme méthode, nous allons faire I'étude différentielle
des complexes de cones quadratiques en A, et en E,.

§ 2. Les complexes 1" en A, Nous utiliserons les indices sujvants

he H=\1,2}; 1, 5,1el={1,23);
2y B2y n e N =10,1,2,3; vel =11,2,..,21.

En rapportant Pespace équiaffine A; 4 un systéme de coordonnées
curvilignes # = (1);z; on fixe dans chaque point M(x) de Pespace, le sommet
dun rriedre (M, £),z;. Nous considérons ce triddre comme triedre fonda-



