(i) (X. =, ') s fransitive quasi-uniformizahle.

Proof. (i) = (ii). If = is zero dimensional with respeet to <, then {or
cach @ € X and for each D) & ¢ containing &, there exists a T-open and
~_closed set G sueh that @ = ¢ C D, 1t is elear that the chavacteristic fune-
tion on G is ls.c and =-ns.c., and satisfies the conditions f{a) =1 and
J(X — D) =0. The proof of the other part of the theorem is analogous.

(i) = (iit). H we denote =) = 10, 1), X'}, by using our hypotheses it
vesults that = =sup {=p; D s-open and ="-elosed} and <" =sup fegopt I
~-open and ='-closed}. Since 7, and Ty_p are conjugate topologies, it Tollows
by Lemma § that (X, 5, =) is transitive quasi-uniformizable.

(iii) = (i). Let (X, 7. %) be transitive quasi-uniformizable. Since, by
Lenuna 5, = =sup {7,:¢ € I} and <" =sup {7y € I}, where for cach
i e I the principal topologies =, and <; ave conjuuate. it follows imnedia-
tely thal = has a basc of ~-closed sets and </ has a base of =-closed scts. The-
refore (X, 7, <) Is pairwise zero dimensional.

Corollary 2. A pairwise zero dimensional space Is paira ise complitely
regular {8, p. 63].
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CVASI-UNIFORMITATI TRANZITIVE 31 SPATII BITOPOLOGICI:
ZERO-DIMENSIONALE
Rezumat

Tn Nota sint date mai multe caracterizarvi ale nofiunilor de cvasi-uni-
formitate tranzitiva [8] si spafin bitopologic reciproc zero-dimensional [10].
Rezultatul prineipal stabileste o legiturd intre aceste notiuni : un spatiu
bitopologic estc reeiproc  zero-dimensional dacd si numai daci el este tran-
zitiv evasi-uniformizabil .

Analele stiintifice ale Universitatii AL [ Coso i Last
Tomul NN, s I oa, fuse, 2, 1974

TIHEEOREMES GLOBAUN DANS LA THEORIES DES GROUPES
D LIE-BANACH
PR

AURLEL BlJaNCU

Sc_)it'n! B oun ensainble b 22 une clusse de Dijeetions de B qui sl de
Fagon simplement transitive sur B eest-a-dire, |m'nr tout auy = I8l existe
un Clément mvigue s P olel que f(e) oy '

: Theoreme 1. £8 est wn groupe ayund D oconme cuseinble des Lranslations
i ganches siol selewment sic powr font [T € P oo a fou = P,

Démonstration. 51 1 est un ovoupe, alors i est elair gue la conposition
de deux transtations & pauche o8t une translation & gauche, Réciproquement.,
uous stupposons que 2 vérilie la condition énoneée dans le théorene. et fi
sous un point e = 0 Pour {out 0 e Bl existe £, = P tel que £ () =¢
Nous delmissons application . - ‘

) =B B sy =0f) Yy Yoy e BB

il ost :lif(" de voir que = (roe) —w et (e ay) —e ol vy — £ (0)
Onas o= (I y) = (fyof) (= (e ) — e n tenant compte que 17 agil
stimplement transitil sur £3 on déduil .

Sty =Suo S V(e y) = B x B

clest-i-dires L loi de composition = est assoctative, gue.d.

5L est une O -varictd modelde par Fespace de Banaeh £, alors noas
oblenons e

Théoreme 2. Lu clusse de bijections ' délernine sur Bowne sbricliee de
F) 1 T -a ) . ) i
dronpe de Lie-Banach wyant Pcomme cuseinble des lranstations @ gaiehe, si
of sewdement si, sont vdrifides les canditions: ‘ .

1. Powr dowt fLae P onu fosg e P,

2. Liapplication: = est différentioble de clusse €.

.\[:mﬂ('n:mt nots supposons que fEoest oune varidté parallélisable o
connexe. 51 ¢ ostoun point fixd dans B, alors te fibed vecioviel L(B) =
. Lf Al R A N Lt L N
—.}éJrL (T BT, B) (2) possede une O -scction elobale o telle que o (0) e

SLAT, BT B) pour toul @ & B
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Définition. { ' C==difféomorphisme [ de B oest compatible acec fe priveldle-
tisme absohe sur B.osioof seulement si o w la refation

T f=o ([lu)ewr) Yoe b

Théoverne 3. Une cariéld conncre Boest o growpe de Lie-Bawach si e
sendenent st sont virifiées les vonditions :

1. B est parallélisable.

o Pour foul @ = B il ervisle un Cr-diffdomorphisme [, conpalible wcee
le paralldisme absolu swr B el que f.(2) =¢.

Diémonstration. Si B estoum groupe de Lic-Banuach, alors on sait [1]
que £ est une varicté paralldiisable. Pour toul & 5. nons définissons f, —
= L_-1. En tenant compte que o (1) = T, L, -1on déduit que [, est compa
tible avee le parallélisme absolu sur B.

Réciproquement, soit o la Ce-section dans e fibré vectoriel  L{B),
telle que o (@) € L (T, B T, B). Nous désignons par ¢ At Len Y
que les éléments de @ sont compalibles avee le parallélisme absolu sur B
on a

T‘y (f.t'ofz) - frfz l'y)-f.ro rl‘yfz =
— o {(frofd el Sl oo (e w ly) = o™ (fref) ()ow ()
T, (f) =(T oif ) =lo ™ oo (FHNT =0 L )eo (i)
Done f.of:, (f,)7F € Q pour tout x 2 € £2. Maintenani nous  monirons
Tunicité de £, pour un point @ [ixé dans B. Notus supposons quil existe ¢, €

tel que ¢, (@) =c Soil . = lye Bif () =g () Nest chair que o # (.

Les applications g, et f, sont continucs, B st un espace de Hausdorlf, done

1 est fermée dans B. Soit 2, = 1. Nous définissons
— -1 — -1
yl _.f,rof_?_ 8 ll'._ —‘g.tn.fh J

Soit (U, o) une carte locale dans ¢ = B. 1 estoaisé de voir que gy et Yau
sout des solutions pour I'équation différentiche

dy

(2) Y _pt@om(e) (ny =U <.

de
On a 1y, (¢) =y (&) =f, (¥). En tenant compte de Tunicité de fa solution
de Téquation différenticlle (2). on déduit qwil existe un voisinage ¥ de ¢ tel

)

que Y = Yap Done - .(‘[r*)fl (17} est un voisinage de @y tel que fop =
= @ ¢ ost=i-dive A est un ouvert dans B. Mais I3 est connexe, done f, =
= g, sur B. Nous définissons I’ = (7% f e enxp 1 est évident que
P ost une classe de difféomorphismes qui agit de fagon simplement tran-
sitive sur B ct vérifie la condition 1 du’ théoreme 2. Liapplication = donnée
par la relation (1) est différentiable dec classe €=, parce que la restriction de
f71a chaque domain d'une earle locale est. ane solution pour 1'équation dif-
férentielle (2) considérde sur ec domaine. q.c.d.
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Nous proésentons niinteinant deux applications dn théoreme 3. ST
enlnme Cravavictd diffcrentielte di dimension Cinie, eonnexe ¢t ¢B= M. alors
i eviste une classe de Cr=difidomorphismes dee Thom qui agit fransitive-
ment sur B En lenant comple de théoreme 3 nous obtenons

Thioréme 4. Line classe de difféomorphismes de Thom qui agit de fagon
simplemont transitive, détermine e structive de groupe de Lie sir wune va-
ridté paraliélisable st chague difféomarphisme est compatible aeee Ie paralldlisine
cehsolu.

Soit G an groupe de Lic compael. Nous notons par = la loi de compo-
Gition sur 6 ¢l défintssons sur DIT#(6G) 1 loi de composition < donnée par
la rvelation s

((f @ () == (fl). g () Ve fe il ((7). » = (.
Lensemble des  C7-difféomorphismes d'une vartdle compaele posside une
ructive de groupe de Lie focal Fréehet ot une sivuetuve de variété de Ba-
el Ion utilisant le théoreme 3 nons obtenons

Théoreme 5. L cisemble des Co-difféonorphismes  duwn groupe de Lie
compart est un groupe de Lie-Banael,
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PEOREME GLOBALE IN TEORIA GRUPURILOR LIE-BANACH

Rezumat

Se abtin conditii necesare si suficiente de existentd o unel structuri
dlohal de grap Lie-Banach pe o vavietate Banach si se dau doud aplieatii
albe lor, '



